23.VI.2009. œÙÛËÉÎÓËÁÑ áÌÇÅÂÒÁ. 1-Ê ËÕÒÓ. íÏÄÕÌØ V. ÐÉÓØÍÅÎÎÙÊ ÜËÚÁÍÅÎ

ðÉÓØÍÅÎÎÙÊ ÜËÚÁÍÅÎ ÚÁ IV{V ÍÏÄÕÌÉ

úÁÄÁÞÉ ÍÏÖÎÏ ÒÅÛÁÔØ Œ ÌÀÂÏÍ ÐÏÒÑÄËÅ. ðÏÌÎÏÅ ÐÒÁŒÉÌØÎÏÅ ÒÅÛÅÎÉÅ ËÁÖÄÏÊ ÉÚ ÚÁÄÁÞ ÏÃÅÎÉŒÁÅÔÓÑ Œ 10 ÂÁÌÌÏŒ. œ ÒÅÛÅÎÉÑÈ ÍÏÖÎÏ ÂÅÚ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒ ÓÓÙÌÁÔØÓÑ ÎÁ ÄÏËÁÚÁÎÎÙÅ Œ ÌÅËÃÉÑÈ ÔÅÏÒÅÍÙ É ÎÁ ÓÄÁÎÎÙÅ œÁÍÉ ÚÁÄÁÞÉ ÉÚ ÌÉÓÔËÏŒ (ÓÓÙÌËÉ ÄÏÌÖÎÙ ÂÙÔØ ÔÏÞÎÙÍÉ).

úÁÄÁÞÁ 1. îÁÊÄÉÔÅ ÓÉÇÎÁÔÕÒÕ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÏÊ ÆÏÒÍÙ tr (A^2) ÎÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ËŒÁÄÒÁÔÎÙÈ ÍÁ- ÔÒÉÃ A ÒÁÚÍÅÒÁ n × n . åÓÌÉ ÏÂÝÉÊ ÓÌÕÞÁÊ ŒÙÚÙŒÁÅÔ Õ œÁÓ ÚÁÔÒÕÄÎÅÎÉÑ, ÒÅÛÉÔÅ ÜÔÕ ÚÁÄÁÞÕ ÄÌÑ^1 n = 4 .

úÁÄÁÞÁ 2. òÅÛÉÔÅ Œ ÔÅÌÅ ËŒÁÔÅÒÎÉÏÎÏŒ H ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ

3i − 22 + x · (1 − j + 2k) = 13 − 4i + 3j + 5k

úÁÄÁÞÁ 3. éÚ ÓËÏÌØËÉÈ ÔÏÞÅË ÓÏÓÔÏÉÔ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÁÑ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ, ÚÁÄÁÎÎÁÑ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÍ ÕÒÁŒ- ÎÅÎÉÅÍ x^2_0 + x^2_1 + x^2 + x^2_3 = 0

Œ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ P_3 ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ F_9 = F_3[x]=(x^2 +1), ËÏÔÏÒÏÅ ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ 9 ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ a + ib Ó a; b ∈ F_3 = Z=(3) É ÓÉÍŒÏÌÏÍ i, ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÀÝÅÍ ÕÓÌÏŒÉÀ i^2 ≡ −1 (mod 3).

úÁÄÁÞÁ 4. òÁÚÌÏÖÉÔÅ Œ ÐÒÑÍÕÀ ÓÕÍÍÕ ÃÉËÌÉÞÅÓËÉÈ ÇÒÕÐÐ ÆÁËÔÏÒ ÇÒÕÐÐÕ A=B, ÇÄÅ A | ÓŒÏ- ÂÏÄÎÁÑ ÁÂÅÌÅŒÁ ÇÒÕÐÐÁ Ó ÂÁÚÉÓÏÍ x_1; x_2; x_3, Á B ⊂ A | ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ÜÌÅÍÅÎÔÁÍÉ

y_1 = 2x_1 + 6x_2 − 2x_3 ; y_2 = 2x_1 + 8x_2 − 4x_3 ; y_3 = 4x_1 + 12x_2 − 2x_3 :

úÁÄÁÞÁ 5. îÁÊÄÉÔÅ ÖÏÒÄÁÎÏŒÕ ÆÏÒÍÕ ÍÁÔÒÉÃÙ

3 −1 1 −7 9 −3 −7 −1 0 0 4 −8 0 0 2 −4

úÁÄÁÞÁ 6. îÁÊÄÉÔÅ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÍÁÔÒÉÃÙ

4 −5 −6 −2 7 6 2 −5 −4

∗ ∗ ∗

ÄÏÐÏÌÎÉÔÅÌØÎÁÑ ÚÁÄÁÞÁ (ÒÅÛÅÎÉÅ ÐÏÞčÔÎÏ, ÎÏ ÎÁ ÏÔÍÅÔËÕ ÎÅ ÐÏŒÌÉÑÅÔ)

úÁÄÁÞÁ 7. îÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ ËŒÁÔÅÒÎÉÏÎÙ Ó ËŒÁÄÒÁÔÏÍ −1 , ËÏÍÍÕÔÉÒÕÀÝÉÅ Ó ËŒÁÔÅÒÎÉÏÎÏÍ x ÉÚ ŒÔÏÒÏÊ ÚÁÄÁÞÉ.

1Œ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÁÑ ÏÃÅÎËÁ ÚÁ ÜÔÕ ÚÁÄÁÞÕ ÂÕÄÅÔ ÓÎÉÖÅÎÁ ÄÏ 8 ÂÁÌÌÏŒ