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ôÅÏÒÉÑ: ÐÒÑÍÁÑ,

ðÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ' ÁÆÆÉÎÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ A1 ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÁÆÆÉÎÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÏÎÏ ÓÏÈÒÁÎÑÅÔ ÐÒÏÓÔÏÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ

ÔÒÅÈ ÔÏÞÅË, Ô.Å.
'(M2)− '(M1)

'(M3)− '(M1)
=
M2 −M1

M3 −M1

ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ÔÒÅÈ ÔÏÞÅË M1, M2, M3 ÉÚ A1.

3.1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÁÆÆÉÎÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ÐÒÑÍÏÊ ÚÁÐÉÓÙ×ÁÅÔÓÑ × ÁÆÆÉÎÎÏÍ ÂÁÚÉÓÅ
(ÒÅÐÅÒÅ) ÆÏÒÍÕÌÏÊ x→ ax+ b, ÇÄÅ a 6= 0 (a; b ∈ R). ÷ ËÁÞÅÓÔ×Å ÓÌÅÄÓÔ×ÉÑ ÐÏÌÕÞÁÅÍ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ
ÁÆÆÉÎÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ÐÒÑÍÏÊ ÐÏÌÎÏÓÔØÀ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ ÏÂÒÁÚÁÍÉ Ä×ÕÈ ÔÏÞÅË (ÐÏÞÅÍÕ?)

...ÐÌÏÓËÏÓÔØ

3.2. áÆÆÉÎÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÄÅÊÓÔ×ÕÅÔ ÎÁ ÔÏÞËÉ, Á, ÔÅÍ ÓÁÍÙÍ, É ÎÁ ×ÅËÔÏÒÙ
(ËÁË?) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÁÆÆÉÎÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ÓÏÈÒÁÎÑÅÔ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ËÏÌÌÉÎÅÁÒÎÙÈ ×ÅËÔÏ-
ÒÏ×.

3.3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÁÆÆÉÎÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÉÎÄÕÃÉÒÕÅÔ ÁÆÆÉÎÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ
ÐÒÑÍÏÊ ÎÁ Ó×ÏÊ ÏÂÒÁÚ (ÜÔÏÔ ÆÁËÔ ×ÍÅÓÔÅ Ó ÚÁÄÁÞÅÊ 3.2 ÏÐÒÁ×ÄÙ×ÁÅÔ �ÓÔÒÁÎÎÏÅ� ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ
ÁÆÆÉÎÎÏÇÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ A1 → A1).

3.4. ÷ÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÁÆÆÉÎÎÏÍ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÉ ÓÏÈÒÁÎÑÅÔÓÑ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÐÌÏÝÁÄÅÊ ÆÉÇÕÒ?

...É ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï

3.5. îÅÐÒÅÒÙ×ÎÙÊ ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÉÚÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Á A3, ÏÔÏÂÒÁÖÁÀÝÉÊ ËÁÖÄÕÀ ÐÌÏÓËÏÓÔØ ÎÁ ÐÌÏÓ-
ËÏÓÔØ, ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÁÆÆÉÎÎÙÍ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅÍ A3. ðÕÓÔØ ' ∈ A�A3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ':
Á) ÐÅÒÅ×ÏÄÉÔ ÐÒÑÍÙÅ × ÐÒÑÍÙÅ;
Â) ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÅ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÐÅÒÅ×ÏÄÉÔ × ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÅ;
×) ÓÏÈÒÁÎÑÅÔ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÏÓÔØ ÐÒÑÍÙÈ É ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÏÓÔØ ÐÒÑÍÏÊ É ÐÌÏÓËÏÓÔÉ;
Ç) ÓËÒÅÝÉ×ÁÀÝÉÅÓÑ ÐÒÑÍÙÅ ÏÔÏÂÒÁÖÁÅÔ × ÓËÒÅÝÉ×ÁÀÝÉÅÓÑ;
Ä) ÉÎÄÕÃÉÒÕÅÔ ÁÆÆÉÎÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÎÁ Å£ ÏÂÒÁÚ.

3.6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÏÅ ÁÆÆÉÎÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ, ÐÅÒÅ×ÏÄÑÝÅÅ ÄÁÎÎÙÅ
ÞÅÔÙÒÅ ÎÅËÏÍÐÌÁÎÁÒÎÙÅ ÔÏÞËÉ A, B, C, D × ÞÅÔÙÒÅ ÎÁÐÅÒÅÄ ÚÁÄÁÎÎÙÅ ÎÅËÏÍÐÌÁÎÁÒÎÙÅ ÔÏÞËÉ
A1, B1, C1, D1.

3.7. ÷ÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÁÆÆÉÎÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ÓÐÏÓÏÂÎÏ ÐÅÒÅ×ÅÓÔÉ ËÕÂ × ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÙÊ ÐÁÒÁÌÅÌ-
ÌÅÐÉÐÅÄ?

3.8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ ÁÆÆÉÎÎÙÈ ÓÁÍÏÓÏ×ÍÅÝÅÎÉÊ ÔÅÔÒÁÜÄÒÁ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÇÒÕÐÐÅ S4.

3.9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÅÐÒÅÒÙ×ÎÙÊ ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÉÚÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Á An (n = 1; 2; 3), ÓÏÈÒÁÎÑÀÝÉÊ
ÂÁÒÉÃÅÎÔÒÉÞÅÓËÉÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ÔÏÞËÉ (Á ÞÔÏ ÜÔÏ ÚÎÁÞÉÔ?), Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÁÆÆÉÎÎÙÍ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×Á-
ÎÉÅÍ.

ðÒÁËÔÉËÁ

3.10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÓÔÏÒÏÎÙ BC É AD ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCD ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙ É í |
ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÁÑ ÔÏÞËÁ ÓÔÏÒÏÎÙ á÷, ÔÏ ÐÒÑÍÁÑ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ A ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÏ CM , ÐÅ-
ÒÅÓÅËÁÅÔ ÐÒÑÍÕÀ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÕÀ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ B ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÏ DM , × ÔÏÞËÅ, ÌÅÖÁÝÅÊ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ
CD.



3.11. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ ×ÙÐÕËÌÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ É ÓÅÒÅÄÉÎÁ ÏÔÒÅÚËÁ,
ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÅÇÏ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÅÇÏ ÐÒÏÔÉ×ÏÐÏÌÏÖÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎ, ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ.

3.12. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÁÆÆÉÎÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ÐÒÑÍÏÊ ÍÏÖÎÏ ÐÒÏÄÏÌÖÉÔØ ÄÏ ÁÆÆÉÎ-
ÎÏÇÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÐÒÉÞ£Í ÜÔÏ ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ ÂÕÄÅÔ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÏ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ, ÅÓÌÉ
ÄÏÐÏÌÎÉÔÅÌØÎÏ ÕËÁÚÁÔØ ÔÏÞËÕ É ÅÅ ÏÂÒÁÚ.

3.13. Á) úÁÐÉÛÉÔÅ ÁÆÆÉÎÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ, ËÏÔÏÒÏÅ ÔÏÞËÉ (−1; 2); (2; 1); (1;−1) ÐÅÒÅ×ÏÄÉÔ ×
ÔÏÞËÉ (−3; 0); (6; 2); (10;−1) ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. åÓÔØ ÌÉ Õ ÜÔÏÇÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ: ÎÅÐÏÄ×ÉÖÎÁÑ
ÔÏÞËÁ? ÎÅÐÏÄ×ÉÖÎÁÑ ÐÒÑÍÁÑ? ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÎÁÑ ÐÒÑÍÁÑ?
Â) ôÅ ÖÅ ×ÏÐÒÏÓÙ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÁÆÆÉÎÎÏÇÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ f(x; y) = (3x−2y+2; 2x−y+2).

3.14. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÁÆÆÉÎÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ f(x; y) = (−2x−3y+3; x+2y−1) ÅÓÔØ ÏÔÒÁÖÅÎÉÅ.
îÁÊÄÉÔÅ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ ÚÅÒËÁÌÁ É ×ÅËÔÏÒ ÎÁÐÒÁ×ÌÅÎÉÑ.

3.15. úÁÐÉÛÉÔÅ ÏÔÒÁÖÅÎÉÅ Ó ÚÅÒËÁÌÏÍ 2x− y + 1 = 0 É ÎÁÐÒÁ×ÌÅÎÉÅÍ (1; 0).

3.16. úÁÐÉÛÉÔÅ ÐÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅ Ä×ÕÈ ÏÔÒÁÖÅÎÉÊ × ÓÉÓÔÅÍÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ, ÓÏÓÔÏÑÝÅÊ ÉÚ ×ÅËÔÏÒÏ×
ÎÁÐÒÁ×ÌÅÎÉÊ × ÔÏÞËÅ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÚÅÒËÁÌ, É ÐÏÓÔÁÒÁÊÔÅÓØ ÏÔ×ÅÔÉÔØ ÎÁ ×ÓÅ ×ÏÐÒÏÓÙ ÚÁÄÁÞÉ 3.13.

3.17. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Ä×Å ÔÒÁÐÅÃÉÉ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ ÁÆÆÉÎÎÏ ÒÁ×ÎÙ, ËÏÇÄÁ ÓÏ×ÐÁÄÁÀÔ
ÏÔÎÏÛÅÎÉÑ ÉÈ ÏÓÎÏ×ÁÎÉÊ.

3.18. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÔÏÇÏ, ÞÔÏÂÙ Ä×Á ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ (á;B;C;D) É (á′; B′; C ′; D′) ÂÙÌÉ
ÁÆÆÉÎÎÏ ÒÁ×ÎÙ, ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏ É ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ, ÞÔÏÂÙ ÓÏ×ÐÁÄÁÌÉ ÏÔÎÏÛÅÎÉÑ, × ËÏÔÏÒÙÈ ÄÅÌÑÔÓÑ
ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ÜÔÉÈ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÏ× ÔÏÞËÁÍÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ M É M ′.

3.19. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÔÏÇÏ, ÞÔÏÂÙ ÐÑÔÉÕÇÏÌØÎÉË ABCDE ÂÙÌ ÁÆÆÉÎÎÏ-ÐÒÁ×ÉÌØÎÙÍ (ÁÆ-
ÆÉÎÎÏ ÒÁ×ÅÎ ÐÒÁ×ÉÌØÎÏÍÕ) ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏ É ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ, ÞÔÏÂÙ ÞÅÔÙÒÅ ÅÇÏ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ÂÙÌÉ
ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙ ÓÔÏÒÏÎÁÍ, ÎÅ ÉÍÅÀÝÉÍ Ó ÜÔÉÍÉ ÄÉÁÇÏÎÁÌÑÍÉ ÏÂÝÉÈ ×ÅÒÛÉÎ.

3.20. ðÕÓÔØ ÁÆÆÉÎÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ÐÅÒÅ×ÏÄÉÔ ÏÄÉÎ ÐÕÞÏË ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÈ ÐÒÑÍÙÈ × ÄÒÕÇÏÊ.
äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÏÇÄÁ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÙÅ ÐÒÑÍÙÅ ÜÔÉÈ ÐÕÞËÏ× ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÁÈ, ÌÅÖÁÝÉÈ
ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ.

3.21. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÕÞÏË ÐÒÑÍÙÈ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÈ ÞÅÒÅÚ ÎÁÞÁÌÏ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ, É ÅÇÏ ÏÂÒÁÚ ÐÒÉ ÁÆÆÉÎ-
ÎÏÍ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÉ f(x; y) = (2x + 1; y + 2). îÁÒÉÓÕÊÔÅ çíô ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÙÈ
ÐÒÑÍÙÈ ÜÔÉÈ ÐÕÞËÏ×.

(21 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 2010 Ç., ÓÔÒ. 2)


