
Àíàëèç I Ëèñòîê 8-bis

Òîïîëîãèÿ â àíàëèçå
Çàäà÷à 1∗. Äîêàæèòå, ÷òî îáðàç êîìïàêòíîãî ìíîæåñòâà ïðè íåïðåðûâíîì îòîáðàæåíèè
êîìïàêòåí. Âûâåäèòå îòñþäà, ÷òî íåïðåðûâíàÿ ôóíêöèÿ íà êîìïàêòå ïðèíèìàåò ìèíè-
ìàëüíîå è ìàêñèìàëüíîå çíà÷åíèå.
Çàäà÷à 2∗. Äîêàæèòå, ÷òî ïîñëåäîâàòåëüíîñòü âëîæåííûõ íåïóñòûõ êîìïàêòíûõ ìíî-
æåñòâ èìååò íåïóñòîå ïåðåñå÷åíèå.
Îïðåäåëåíèå 1. Ìíîæåñòâî X íàçûâàåòñÿ ñâÿçíûì, åñëè X íåâîçìîæíî ïðåäñòàâèòü
îáúåäèíåíèåì äâóõ íåïåðåñåêàþùèõñÿ îòêðûòûõ â X ïîäìíîæåñòâ.
Çàäà÷à 3∗. a∗)Äîêàæèòå, ÷òî îáðàç ñâÿçíîãî ìíîæåñòâà ïðè íåïðåðûâíîì îòîáðàæåíèè
ñâÿçåí.
b∗)Äîêàæèòå, ÷òî îòðåçîê ïðÿìîé ñâÿçåí. Âûâåäèòå îòñþäà òåîðåìó î ïðîìåæóòî÷íîì
çíà÷åíèè.
c∗)Íàéäèòå âñå ñâÿçíûå ïîäìíîæåñòâà R.
Çàäà÷à 4∗. a∗)Ïîñòðîéòå ôóíêöèþ âåùåñòâåííîé ïåðåìåííîé, íåïðåðûâíóþ âî âñåõ èð-
ðàöèîíàëüíûõ òî÷êàõ è ðàçðûâíóþ âî âñåõ ðàöèîíàëüíûõ.
b∗∗)Äîêàæèòå, ÷òî íå áûâàåò ôóíêöèè âåùåñòâåííîé ïåðåìåííîé, íåïðåðûâíîé âî âñåõ
ðàöèîíàëüíûõ òî÷êàõ è ðàçðûâíîé âî âñåõ èððàöèîíàëüíûõ.


