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9. ôåïòéñ íïòóá.

úÁÄÁÞÁ 1. Á) æÕÎËÃÉÑ f : RP 2 → R ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ ÒÁ×ÅÎÓÔ×ÏÍ f([x0 : x1 : x2]) = x2
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. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ
f | ÆÕÎËÃÉÑ íÏÒÓÁ, ×ÙÞÉÓÌÉÔÅ ÅÅ ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÅ ÔÏÞËÉ É ÉÈ ÉÎÄÅËÓÙ. ðÒÏ×ÅÒØÔÅ × ÐÏÌÕÞÅÎÎÏÊ ÓÉÔÕÁÃÉÉ
ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Á íÏÒÓÁ. Â) áÎÁÌÏÇÉÞÎÙÅ ×ÏÐÒÏÓÙ ÐÒÏ ÆÕÎËÃÉÀ f : RPn → R, ÚÁÄÁÎÎÕÀ ÒÁ×ÅÎÓÔ×ÏÍ f([x0 : · · · :
xn]) =
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úÁÄÁÞÁ 2. ûÁÒÎÉÒÎÙÊ ÍÅÈÁÎÉÚÍ ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÔÒÅÈ ÓÔÅÒÖÎÅÊ AB, BC, CD ÄÌÉÎÙ 1, ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ ÓÏÅÄÉ-
ÎÅÎÎÙÈ ÛÁÒÎÉÒÁÍÉ. ôÏÞËÁ A ÚÁËÒÅÐÌÅÎÁ × ÎÁÞÁÌÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ, ÔÏÞËÉ (ÛÁÒÎÉÒÙ) B É C Ó×ÏÂÏÄÎÏ Ä×ÉÖÕÔÓÑ
ÐÏ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, Á ÔÏÞËÁ D Ä×ÉÖÅÔÓÑ ÐÏ ÏÓÉ ÁÂÓÃÉÓÓ. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï M ÐÏÌÏÖÅÎÉÊ ÍÅÈÁÎÉÚÍÁ
ÐÒÅÄÓÔÁ×ÌÑÅÔ ÓÏÂÏÊ ÇÌÁÄËÏÅ Ä×ÕÍÅÒÎÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ. Â) ðÒÉ ËÁËÉÈ a ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï Ma ÐÏÌÏÖÅÎÉÊ ÍÅÈÁÎÉÚ-
ÍÁ, ÐÒÉ ËÏÔÏÒÙÊ ÔÏÞËÁ D ÉÍÅÅÔ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ (a; 0) ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÐÒÅÄÓÔÁ×ÌÑÅÔ ÓÏÂÏÊ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ? ëÁËÏÅ
ÉÍÅÎÎÏ? ×) ïÐÉÛÉÔÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï Ma ÐÒÉ ÐÒÏÞÉÈ ÚÎÁÞÅÎÉÑÈ a. Ç) ëÁËÏÍÕ ÉÍÅÎÎÏ Ä×ÕÍÅÒÎÏÍÕ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÀ
ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÎÏ M?
úÁÄÁÞÁ 3. ûÁÒÎÉÒÎÙÊ ÍÅÈÁÎÉÚÍ ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÞÅÔÙÒÅÈ ÓÔÅÒÖÎÅÊ AB, BC, CD É DE ÄÌÉÎÙ 1, ÐÏÓÌÅÄÏ×Á-
ÔÅÌØÎÏ ÓËÒÅÐÌÅÎÎÙÈ ÛÁÒÎÉÒÁÍÉ. ôÏÞËÁ A ÚÁËÒÅÐÌÅÎÁ × ÎÁÞÁÌÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ, ÔÏÞËÁ E ÚÁËÒÅÐÌÅÎÁ × ÔÏÞËÅ Ó
ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ (a; 0), ÏÓÔÁÌØÎÙÅ ÔÏÞËÉ Ó×ÏÂÏÄÎÏ Ä×ÉÖÕÔÓÑ ÐÏ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ. Á) ðÒÉ ËÁËÉÈ a ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï ÐÏ-
ÌÏÖÅÎÉÊ ÍÅÈÁÎÉÚÍÁ ÐÒÅÄÓÔÁ×ÌÑÅÔ ÓÏÂÏÊ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ? Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÉ ×ÓÅÈ ÔÁËÉÈ ÚÎÁÞÅÎÉÑÈ a ÜÔÏ
ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ | ÓÆÅÒÁ Ó ÒÕÞËÁÍÉ, É ×ÙÞÉÓÌÉÔÅ ÎÁÉÂÏÌØÛÅÅ ×ÏÚÍÏÖÎÏÅ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ÒÕÞÅË.
úÁÄÁÞÁ 4. Á) óÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÌÉ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ p : R2 → R ÏÔ Ä×ÕÈ ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ ÔÁËÏÊ, ÞÔÏ p(x; y) > 0 ÄÌÑ ×ÓÅÈ
(x; y) ∈ R2, ÎÏ inf(x;y)∈R2 p(x; y) = 0? Â) æÕÎËÃÉÑ f : R2 → R ÉÍÅÅÔ × ÎÁÞÁÌÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÕÀ
ËÒÉÔÉÞÅÓËÕÀ ÔÏÞËÕ, ÐÒÉÞÅÍ ÜÔÁ ÔÏÞËÁ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÔÏÞËÏÊ ÌÏËÁÌØÎÏÇÏ ÍÉÎÉÍÕÍÁ. ïÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÌÉ ÜÔÁ ÔÏÞËÁ
Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÔÏÞËÏÊ ÇÌÏÂÁÌØÎÏÇÏ ÍÉÎÉÍÕÍÁ?
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