
úÁÄÁÞÉ �Ï ËÏÍ�ÌÅËÓÎÏÍÕ ÁÎÁÌÉÚÕ1. ðÕÓÔØ U = {|z| < 1}; S = {|z| = 1}. óÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÌÉ ÇÏÌÏÍÏÒÆ-ÎÁÑ × U ÆÕÎË�ÉÑ f(z), ÒÑÄ �ÜÊÌÏÒÁ ËÏÔÏÒÏÊ (× ÎÕÌÅ) ÉÍÅÅÔ ÒÁÄÉÕÓÓÈÏÄÉÍÏÓÔÉ 1, ÉÁ) f ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÁ × ÎÅËÏÔÏÒÏÍ ÂÏÌØÛÅÍ ËÒÕÇÅ?b) ÒÑÄ ÒÁÓÈÏÄÉÔÓÑ ×Ï ×ÓÅÈ ÔÏÞËÁÈ S?) ÒÑÄ ÒÁÓÈÏÄÉÔÓÑ ÒÏ×ÎÏ × 17 ÔÏÞËÁÈ S?d) f ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÁ × U , ÎÏ ÎÅ �ÒÏÄÏÌÖÁÅÔÓÑ ÄÏ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÏÊ ÆÕÎË-�ÉÉ × ÂÏÌØÛÅÍ ËÒÕÇÅ?e) f ÎÅ �ÒÏÄÏÌÖÁÅÔÓÑ ÄÏ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÏÊ ÆÕÎË�ÉÉ × ÂÏÌØÛÅÊ ÏÂÌÁ-ÓÔÉ?f) f ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÁ × U , ÎÏ ÎÅ �ÒÏÄÏÌÖÁÅÔÓÑ ÄÏ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÏÊ ÆÕÎË-�ÉÉ × ÂÏÌØÛÅÊ ÏÂÌÁÓÔÉ?2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎË�ÉÑ ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÁÑ ÎÁ C ∪∞ = CP
1 ÒÁ�É-ÏÎÁÌØÎÁ.3. îÁÊÄÉÔÅ ×ÓÅ Á×ÔÏÍÏÒÆÉÚÍÙ Á) ËÒÕÇÁ U = {|z| < 1}; b) ËÏÌØ�ÁRa;b = {a ≤ |z| ≤ b}.Ó) ðÒÉ ËÁËÉÈ ÚÎÁÞÅÎÉÑÈ a; b; ; d ËÏÌØ�Á Ra;b É R;d ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ?d) ðÒÉ ËÁËÉÈ ÄÌÉÎÁÈ ÓÔÏÒÏÎ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÂÉÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÊ ÉÚÏÍÏÒ-ÆÉÚÍ �ÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÁ ÎÁ Ë×ÁÄÒÁÔ, �ÅÒÅ×ÏÄÑÝÉÊ ×ÅÒÛÉÎÙ × ×ÅÒÛÉ-ÎÙ?Å) ðÒÉÄÕÍÁÊÔÅ ËÁËÏÊ-ÎÉÂÕÄØ ÂÉÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ×ÎÕ-ÔÒÅÎÎÏÓÔÉ Ë×ÁÄÒÁÔÁ ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÏÊ 1 É �ÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÁ ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ1 É 2.4. óËÏÌØËÏ ËÏÒÎÅÊ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ z8−4z5−z+1 ÉÍÅÀÔ ÍÏÄÕÌØ ÍÅÎØÛÅ1?5. ðÕÓÔØ 0 < a0 < a1 < : : : < an, É f(x) = ∑nk=0 ak os kx. äÏËÁÖÉ-ÔÅ, ÞÔÏ Á) f(x) ÉÍÅÅÔ ÒÏ×ÎÏ 2n ËÏÒÎÅÊ ÎÁ �ÏÌÕÉÎÔÅÒ×ÁÌÅ ℄0; 2�℄; b)×ÓÅ ÅÅ ËÏÒÎÉ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙ.6. ðÕÓÔØ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÈ ÆÕÎË�ÉÊ fn ÒÁ×ÎÏ-ÍÅÒÎÏ ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë ÆÕÎË�ÉÉ f 6= 0 × ÏÂÌÁÓÔÉ U . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏÎÕÌÅÊ ÆÕÎË�ÉÊ fn × ÏÂÌÁÓÔÉ U ÓÔÁÂÉÌÉÚÉÒÕÅÔÓÑ Ó ÒÏÓÔÏÍ n.7. ÷ÙÞÉÓÌÉÔÅ ÉÎÔÅÇÒÁÌÙ a) ∫

∞

−∞

osx1+x2dx; b) ∫
∞0 sin xx dx;) ðÕÓÔØ ÆÕÎË�ÉÉ f; ' ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙ × ÏÂÌÁÓÔÉ U Ó ÇÒÁÎÉ�ÅÊ �.ëÁËÏÊ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÊ ÓÍÙÓÌ ÉÍÅÅÔ ÉÎÔÅÇÒÁÌ ∮� '(z) f ′(z)f(z)−adz?8. ðÕÓÔØ f(z) ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÁ × ËÒÕÇÅ {|z| ≤ 1}, ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÁ ×ÎÕÔÒÉÉ ÏÂÒÁÝÁÅÔÓÑ × ÎÕÌØ ÎÁ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÄÕÇÅ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. äÏËÁÖÉÔÅ,ÞÔÏ f ≡ 0.9. îÁÊÄÉÔÅ ×ÓÅ �ÁÒÙ �ÅÌÙÈ ÆÕÎË�ÉÊ f(z); g(z) ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ Á)exp(f) + exp(g) ≡ 1; b) fn + gn ≡ 1; n ≥ 3.1



10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ a) ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ z exp(z) = a ÒÁÚÒÅÛÉÍÏ �ÒÉ ÌÀ-ÂÏÍ a ∈ C;b) ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ z = tg z ÉÍÅÅÔ ÔÏÌØËÏ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÅ ËÏÒÎÉ.11. äÏËÁÖÉÔÅ ÍÁÌÕÀ ÔÅÏÒÅÍÕ ðÉËÁÒÁ: �ÅÌÁÑ ÆÕÎË�ÉÑ �ÒÉÎÉÍÁÅÔ×ÓÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ, ËÒÏÍÅ, ÂÙÔØ ÍÏÖÅÔ, ÏÄÎÏÇÏ.12. óÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÌÉ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÁÑ ÎÅÎÕÌÅ×ÁÑ ÆÕÎË�ÉÑ, ÏÇÒÁÎÉÞÅÎ-ÎÁÑ × �ÏÌÕ�ÌÏÓËÏÓÔÉ Re(z) ≥ 0 É a) ÉÍÅÀÝÁÑ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÍÎÏÇÏÎÕÌÅÊ (× ÜÔÏÊ �ÏÌÕ�ÌÏÓËÏÓÔÉ);b) ÏÂÎÕÌÑÀÝÁÑÓÑ ×Ï ×ÓÅÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÔÏÞËÁÈ?13. ðÕÓÔØ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ×Ï ×ÓÅÈ �ÅÌÙÈ ÔÏÞËÁÈÑ×ÌÑÀÔÓÑ ÔÏÞÎÙÍÉ ËÕÂÁÍÉ (�ÅÌÙÈ ÞÉÓÅÌ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÁÍ ÜÔÏÔÍÎÏÇÏÞÌÅÎ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ËÕÂÏÍ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ.14. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÏÌÅ Ä×ÏÑËÏ�ÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÉÈ ÆÕÎË�ÉÊ �ÏÒÏÖÄÅ-ÎÏ ÆÕÎË�ÉÅÊ ÷ÅÊÅÒÛÔÒÁÓÓÁ }(z) É ÅÅ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÏÊ }′(z), Á ×ÓÑËÁÑÞÅÔÎÁÑ Ä×ÏÑËÏ�ÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÁÑ ÆÕÎË�ÉÑ Ñ×ÌÑÅÔÑ ÒÁ�ÉÏÎÁÌØÎÏÊ ÆÕÎË-�ÉÅÊ ÏÔ }(z).15. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÕÚÅÌ ÔÒÉÌÉÓÔÎÉËÁ ÎÅÌØÚÑ ÒÁÚ×ÑÚÁÔØ (Ô.Å. ÆÕÎ-ÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÁÑ ÇÒÕ��Á ÄÏ�ÏÌÎÅÎÉÑ R3 ÄÏ ÜÔÏÇÏ ÕÚÌÁ ÎÅ ÒÁ×ÎÁ Z, ×ÏÔÌÉÞÉÅ ÏÔ ÄÏ�ÏÌÎÅÎÉÑ Ë ÎÅÚÁÕÚÌÅÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ).


