
çÅÏÍÅÔÒÉÑ, ÞÅÔ×ÅÒÔÙÊ ÍÏÄÕÌØ, ÌÉÓÔÏË 14 12 Á�ÒÅÌÑ 2011 Ç.íÏÄÅÌØ ðÕÁÎËÁÒÅ × ×ÅÒÈÎÅÊ �ÏÌÕ�ÌÏÓËÏÓÔÉ H2 = {z ∈ C | Im z > 0} ⊂ Cï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ. çÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÊ ÎÏÒÍÏÊ |v|h ×ÅËÔÏÒÁ v, �ÒÉÌÏÖÅÎÎÏÇÏ × ÔÏÞËÅ z ∈ H2, ÎÁÚÏ×ÅÍ ÞÉÓÌÏ
|v|Å×ËIm z , ÇÄÅ |v|Å×Ë | Å×ËÌÉÄÏ×Á ÎÏÒÍÁ (ÉÌÉ, ÅÓÌÉ ÕÇÏÄÎÏ, ÍÏÄÕÌØ ËÏÍ�ÌÅËÓÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ v).çÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÁÑ ÄÌÉÎÁ l() ËÒÉ×ÏÊ t 7→ (t) ×ÙÞÉÓÌÑÅÔÓÑ �Ï ÆÏÒÍÕÌÅ l() = b∫a |′(t)|hdt.÷ ÄÁÌØÎÅÊÛÅÍ ÒÅÞØ ÂÕÄÅÔ ÉÄÔÉ Ï ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÊ ÎÏÒÍÅ, É ÉÎÄÅËÓ h ÍÙ �ÉÓÁÔØ ÎÅ ÂÕÄÅÍ.14.1. ðÕÓÔØ '| Ä×ÉÖÅÎÉÅ ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÊ �ÌÏÓËÏÓÔÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ |dz'(v)| = |v| ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ×ÅËÔÏÒÁ v, �ÒÉÌÏÖÅÎÎÏÇÏ × ÔÏÞËÅ z ∈ H2.õËÁÚÁÎÉÅ. ðÒÏ×ÅÒØÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ '(z) = az + bz + d , ÔÏ dz'(v) = v(z + d)2 .14.2. ðÕÓÔØ ×ÅËÔÏÒ v1 �ÒÉÌÏÖÅÎ × ÔÏÞËÅ z1, Á ×ÅËÔÏÒ v2 | × ÔÏÞËÅ z2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ

|v1| = |v2|, ÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ Ä×ÉÖÅÎÉÅ ', �ÅÒÅ×ÏÄÑÝÅÅ ÔÏÞËÕ z1 × z2, ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌ ËÏÔÏÒÏÇÏdz1' �ÅÒÅ×ÏÄÉÔ ×ÅËÔÏÒ v1 × ×ÅËÔÏÒ v2.14.3. îÁÊÄÉÔÅ ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÍÅÖÄÕ ÔÏÞËÁÍÉ:Á) i É 5i; Â) i É 1 + i; ×) −1=2 + √32 i É i; Ç) (1 + i) É 2 + 2i.14.4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ëÜÌÉ C(z) = −z + iz + i �ÅÒÅ×ÏÄÉÔ ×ÅÒÈÎÀÀ �ÏÌÕ�ÌÏÓËÏÓÔØ ×ÅÄÉÎÉÞÎÙÊ ÄÉÓË, ÓÏÈÒÁÎÑÑ ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÉÅ ÎÏÒÍÙ (ÎÁ�ÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ × ÄÉÓËÅ |v|h = |v|Å×Ë1− |z|2 ).14.5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÒÅÚËÉ ÒÁ×ÎÏÊ ÄÌÉÎÙ ÍÏÖÎÏ ÓÏ×ÍÅÓÔÉÔØ Ä×ÉÖÅÎÉÅÍ ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÊ�ÌÏÓËÏÓÔÉ.14.6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁ ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÊ �ÌÏÓËÏÓÔÉ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ P �ÒÏÈÏÄÉÔ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÙÊ �ÅÒ-�ÅÎÄÉËÕÌÑÒ Ë �ÒÑÍÏÊ `.14.7. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÏÂÝÉÊ �ÅÒ�ÅÎÄÉËÕÌÑÒ Ë Ä×ÕÍ ÎÅ�ÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÍÓÑ �ÒÑÍÙÍ ÎÁ ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÊ�ÌÏÓËÏÓÔÉ.14.8. äÏËÁÖÉÔÅ ÔÒÉ ÛËÏÌØÎÙÈ �ÒÉÚÎÁËÁ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Á ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ× (�Ï ÓÔÏÒÏÎÅ É Ä×ÕÍ ÕÇÌÁÍ,ÔÒÅÍ ÓÔÏÒÏÎÁÍ, Ä×ÕÍ ÓÔÏÒÏÎÁÍ É ÕÇÌÕ ÍÅÖÄÕ ÎÉÍÉ).14.9. äÏËÁÖÉÔÅ ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÉÊ �ÒÉÚÎÁË ÒÁ×ÅÎÓÔ×Á ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ× �Ï ÔÒÅÍ ÕÇÌÁÍ.14.10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÍÅÖÄÕ ÔÏÞËÁÍÉ z, z′ ∈ H2 ⊂ C ÍÏÖÎÏ ×Ù-ÞÉÓÌÉÔØ �Ï ÆÏÒÍÕÌÅ dist(z; z′) = log |z − z′|+ |z − z′|
|z − z′| − |z − z′|


