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Àííîòàöèÿ. Öåëü êóðñà: Ââåäíèå â òåîðèþ ôóíêöèé ìíîãèõ êîì-
ïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ è êîìïëåêñíóþ ãåîìåòðèþ.

1. Îáùèé îáçîð êóðñà
Ìíîãîìåðíûé êîìïëåêñíûé àíàëèç çàíèìàåòñÿ èçó÷åíèåì àíàëèòè÷å-

ñêèõ ôóíêöèé ìíîãèõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ, êîìïëåêñíûõ ìíîãîîá-
ðàçèé è ïðîñòðàíñòâ, à òàêæå ñâÿçàííûõ ñ íèìè ñòðóêòóð.

Çà âðåìÿ ñâîåãî ðàçâèòèÿ ìíîãîìåðíûé êîìïëåêñíûé àíàëèç ïðåòåð-
ïåë ñåðü¼çíûå èçìåíåíèÿ, â ÷àñòíîñòè çà ñ÷¼ò âîâëå÷åíèÿ íîâûõ èäåé è
ìåòîäîâ. Ñîâðåìåííûå êîìïëåêñíûå àíàëèç è ãåîìåòðèþ îòëè÷àþò âçà-
èìíîå ïðîíèêíîâåíèå â øèðîêèé êðóã ðàçëè÷íûõ îáëàñòåé ìàòåìàòèêè,
âêëþ÷àÿ âçàèìíîå èñïîëüçîâàíèå ðåçóëüòàòîâ.

Öåëü íàñòîÿùåãî êóðñà � ââåäåíèå â ìíîãîìåðíûé êîìïëåêñíûé àíà-
ëèç, à òàêæå çíàêîìñòâî ñ áàçèñíûìè ïîíÿòèÿìè è îñíîâíûìè ìåòîäàìè.

Îñîáîå âíèìàíèå áóäåò óäåëåíî âîïðîñàì êîòîðûå íàõîäÿò ïðèìåíå-
íèå â àëãåáðàè÷åñêîé è äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè.

2. Ïðåäâàðèòåëüíûå ñâåäåíèÿ.
Áàçèñíûå ïîíÿòèÿ èç êóðñîâ àíàëèçà, ëèíåéíîé àëãåáðû, äèôôåðåí-

öèàëüíîé ãåîìåòðèè è òîïîëîãèè èç 1-ãî è 2-ãî êóðñîâ. ß íàäåþñü, ÷òî
äàííûé ñïåöêóðñ áóäåò äîñòóïåí ñòóäåíòàì íà÷èíàÿ ñî 2-ãî êóðñà, ãîòî-
âûõ ïîäó÷èòü (èëè ïðèíÿòü íà âåðó) íåîáõîäèìûå íåäîñòàþùèå òåìû è
ñâåäåíèÿ.

Ïîëåçíû áóäóò áàçèñíûå ñâåäåíèÿ èç îäíîìåðíîãî êîìïëåêñíîãî àíà-
ëèçà, àëãåáðàè÷åñêîé è äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè, à òàêæå àëãåáðà-
è÷åñêîé òîïîëîãèè.

3. Ñîäåðæàíèå êóðñà
Ýòî ïåðå÷åíü òåì êîòîðûå ïðåäïîëàãàåòñÿ ðàññìîòðåòü:

1. Áàçèñíûå ïîíÿòèÿ è êîíñòðóêöèè.
(0) Êîìïëåêñíûå ÷èñëà, ïðîñòðàíñòâî Cn, ýðìèòîâû ñòðóêòóðû, R-

è C-ëèíåéíûå îòîáðàæåíèÿ.
(1) Êîìïëåêñíàÿ è àíòè-êîìïëåêñíàÿ ïðîèçâîäíûå. Ãîëîìîðôíûå ôóíê-

öèè, èíòåãðàëüíàÿ ôîðìóëà Êîøè, àíàëèòè÷íîñòü ãîëîìîðôíûõ
ôóíêöèé. Ýëåìåíòàðíûå ñâîéñòâà ãîëîìîðôíûõ ôóíêöèé.

(2) Àëãåáðû ãîëîìîðôíûõ ôóíêöèé. Ðàâíîìåðíàÿ ñõîäèìîñòü. Òåî-
ðåìà Õàðòîãñà è ôåíîìåí ïðîäîëæåíèÿ.
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2. Ëîêàëüíûé è ãëîáàëüíûé êîìïëåêñíûé àíàëèç.
(3) Ðîñòêè è ëîêàëüíîå êîëüöî ãîëîìîðôíûõ ôóíêöèé â òî÷êå. Òåî-

ðåìû Âåéåðñòðàññà è ñâîéñòâà ëîêàëüíîãî êîëüöà OX,z. Ìåðî-
ìîðôíûå ôóíêöèè. Êîãåðåíòíûå ïó÷êè.

(4) Àíàëèòè÷åñêèå ìíîæåñòâà, êîìïëåêñíûå ìíîãîîáðàçèÿ è ïðîñòðàí-
ñòâà, ãîëîìîðôíûå îòîáðàæåíèÿ. Ãîëîìîðôíûå âåêòîðíûå ðàñ-
ñëîåíèÿ, ëèíåéíûå ðàññëîåíèÿ, äèâèçîðû, ëèíåéíûå ñèñòåìû äè-
âèçîðîâ.

(5) Äèôôåðåíöèàëüíûå ôîðìû íà êîìïëåêñíûõ ìíîãîîáðàçèÿõ, îïå-
ðàòîðû d, ∂ è ∂̄, êîãîìîëîãèè Äîëüáî.

(6) Ðàñïðåäåëåíèÿ è ïîòîêè. Ïîòîêè íà êîìïëåêñíûõ ìíîãîîáðàçèÿõ.
Êîìïëåêñû äå Ðàìà è Äîëüáî ïîòîêîâ.

3. L2-òåîðèÿ Õ¼ðìàíäåðà.
(7) Ýðìèòîâû ìåòðèêè è èíòåãðèðîâàíèå íà êîìïëåêñíûõ ìíîãîîá-

ðàçèÿõ. Ïðîñòðàíñòâà L2-ôóíêöèé è L2-ñå÷åíèé.
(8) Ýëåìåíòû ôóíêöèîíàëüíîãî àíàëèçà: Áàíàõîâû è ãèëüáåðòîâû

ïðîñòðàíñòâà, îãðàíè÷åííûå è çàìêíóòûå îïåðàòîðû, ñîïðÿæ¼í-
íûå îïåðàòîðû.

(9) Ãàðìîíè÷íûå ôîðìû è ðàçëîæåíèå Õîäæà.
(10) Ýðìèòîâà ìåòðèêà è êðèâèçíà ãîëîìîðôíûõ ëèíåéíûõ ðàññëî-

åíèé. Ïëþðèñóáãàðìîíè÷åñêèå ôóíêöèè è ïîëîæèòåëüíûå ãîëî-
ìîðôíûå ëèíåéíûå ðàññëîåíÿ. Óñëîâèå Êýëåðà è ôîðìóëà Àêè-
äçóêè-Íàêàíî.

(11) Òåîðåìû î çàíóëåíèè êîãîìîëîãèé Äîëüáî. Òåîðåìà Êîäàèðû î
âëîæåíèè.

4. Ïðîäîëæåíèå ãîëîìîðôíûõ îáúåêòîâ è îáîëî÷êè ãîëîìîðô-
íîñòè.

(12) Ïðîáëåìà Ëåâè. Îáîëî÷êè ãîëîìîðôíîñòè.
(13) Ìíîãîîáðàçèÿ Øòåéíà.

5. Êýëåðîâû êîìïëåêñíûå ìíîãîîáðàçèÿ.
(14) Òåîðåìà Ëåôøåöà î ãèïåðïëîñêîì ñå÷åíèè.
(15) Ñèëüíàÿ òåîðåìà Ëåôøåöà.

6. Êîìïàêòíûå êîìïëåêñíûå ïîâåðõíîñòè.
(16) Îáùèé îáçîð. Ðàçäóòèÿ è ìèíèìàëüíûå ïîâåðõíîñòè.
(17) Êýëåðîâû è íåêýëåðîâû ïîâåðõíîñòè.
(18) Ðàöèîíàëüíûå è ëèíåé÷àòûå ïîâåðõíîñòè.
(19) Ê3-ïîâåðõíîñòè.
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