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Äðîáíî-ëèíåéíîé ôóíêöèåé (ä.-ë. ôóíêöèåé) íàçûâàåòñÿ ôóíêöèÿ

âèäà

f(z) =
az + b

cz + d
, a, b, c, d ∈ C, ad− bc ̸= 0.

1. Äîêàæèòå, ÷òî ä.-ë. ôóíêöèÿ îñóùåñòâëÿåò âçàèìíî-îäíîçíà÷íîå

êîíôîðìíîå îòîáðàæåíèå C̄ → C̄.

2. Äîêàæèòå, ÷òî ä.-ë. îòîáðàæåíèÿ îáðàçóþò ãðóïïó. Êàêîé ãðóïïå

îíà èçîìîðôíà?

3. Äîêàæèòå, ÷òî ä.-ë. ôóíêöèÿ ïåðåâîäèò îêðóæíîñòè è ïðÿìûå â

îêðóæíîñòè (èëè ïðÿìûå).

4. Íàïèøèòå ä.-ë. ôóíêöèþ, ïåðåâîäÿùóþ òðè ïðîèçâîëüíûå (ðàç-

ëè÷íûå) òî÷êè z1, z2, z3 â òðè äðóãèå (ðàçëè÷íûå) òî÷êè w1, w2, w3. Åäèí-

ñòâåííà ëè îíà?

5. Äîêàæèòå, ÷òî ä.-ë. ôóíêöèÿ ñîõðàíÿåò äâîéíîå îòíîøåíèå:

(f(z1)− f(z2))(f(z3)− f(z4))

(f(z1)− f(z3))(f(z2)− f(z4))
=

(z1 − z2)(z3 − z4)

(z1 − z3)(z2 − z4)
.

6.
∗ Ïðîèçâîäíîé Øâàðöà (øâàðöèàíîì) ãîëîìîðôíîé ôóíêöèè w(z)

íàçûâàåòñÿ âûðàæåíèå

S(w; z) :=
w′′′(z)

w′(z)
− 3

2

(
w′′(z)

w′(z)

)2

.

Äîêàæèòå, ÷òî S(w; z) = 0 òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà w(z) � ä.-ë. ôóíê-
öèÿ.

7. Íàéäèòå îáùèé âèä ä.-ë. èçîìîðôèçìîâ (à) H → H, (á) U → U, (â)
U → H (H � âåðõíÿÿ ïîëóïëîñêîñòü, U � åäèíè÷íûé êðóã).

8. Äîêàæèòå, ÷òî ä.-ë. ïðåîáðàçîâàíèå ìîæåò èìåòü ëèáî îäíó íåïî-

äâèæíóþ òî÷êó, ëèáî äâå. Â êàæäîì ñëó÷àå óêàæèòå îáùèé âèä ïðåîá-

ðàçîâàíèé è èõ ãåîìåòðè÷åñêèé ñìûñë.


