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ÂØÝ, ôàêóëüòåò ìàòåìàòèêè
ïåðâûé êóðñ, ÷åòâ¼ðòûé ìîäóëü

1. Îïèøèòå ïîìå÷åííûå äåðåâüÿ, êîä Ïðþôåðà êîòîðûõ ÿâëÿåòñÿ ñòåïå-
íüþ îäíîé ïåðåìåííîé. Îïèøèòå ïîìå÷åííûå äåðåâüÿ, â êîä Ïðþôåðà
êîòîðûõ êàæäàÿ èç ïåðåìåííûõ âõîäèò íå áîëåå îäíîãî ðàçà.

Ïóñòü Γ � ãðàô ñ ìíîæåñòâîì âåðøèí V . Íàçîâ¼ì îòîáðàæåíèå f :
V → {1, . . . , k} ïðàâèëüíîé ðàñêðàñêîé, åñëè çíà÷åíèÿ f íà ëþáûõ äâóõ
ñìåæíûõ âåðøèíàõ ðàçëè÷íû. Îáîçíà÷èì ÷åðåç χΓ(k) êîëè÷åñòâî ïðà-
âèëüíûõ ðàñêðàñîê.

2. Âû÷èñëèòå çíà÷åíèÿ χΓ(k), åñëè Γ ýòî äåðåâî ñ n âåðøèíàìè.

3. Âû÷èñëèòå çíà÷åíèÿ χΓ(k), åñëè Γ ýòî ïîëíûé ãðàô ñ n âåðøèíàìè.

4. Âû÷èñëèòå çíà÷åíèÿ χΓ(k), åñëè Γ ýòî öèêë ñ n âåðøèíàìè.

Ïóñòü e � ðåáðî ãðàôà Γ. Îáîçíà÷èì ÷åðåç Γ − e íîâûé ãðàô, ïîëó-
÷åííûé ñòèðàíèåì ðåáðà e, à ÷åðåç Γ/e ãðàô, ïîëó÷åííûé ñòÿãèâàíèåì
ðåáðà e.

5. Äîêàæèòå, ÷òî χΓ−e(k) = χΓ(k) + χΓ/e(k).

6. Äîêàæèòå, ÷òî χΓ(k) åñòü ìíîãî÷ëåí ñ öåëûìè êîýôôèöèåíòàìè îò k
(îí íàçûâàåòñÿ õðîìàòè÷åñêèì ìíîãî÷ëåíîì ãðàôà).

7.Íàéäèòå ñòåïåíü õðîìàòè÷åñêîãî ìíîãî÷ëåíà. Âû÷èñëèòå äâà ñòàðøèõ
êîýôôèöèåíòà χΓ(k) è ñâîáîäíûé ÷ëåí.

8. Ïóñòü Tn = nn−1. Äîêàæèòå ïðÿìîé ïîäñòàíîâêîé, ÷òî ýïô ÷èñåë Tn
ÿâëÿåòñÿ îáðàòíûì ðÿäîì ê xe−x.
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