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1. Êàê âûáðàòü ëîêàëüíûé ïàðàìåòð íà ðèìàíîâîé ïîâåðõíîñòè àíà-

ëèòè÷åñêîé ôóíêöèè y =
√
z2 − 1 â îêðåñòíîñòè òî÷åê à) (y, z) = (

√
3, 2),

á) (y, z) = (0, 1), â) (y, z) = (0,−1), ã) áåñêîíå÷íî óäàëåííûõ òî÷åê?

2. Êàê âûáðàòü ëîêàëüíûé ïàðàìåòð íà ðèìàíîâîé ïîâåðõíîñòè àíà-

ëèòè÷åñêîé ôóíêöèè y =
√
z3 + z â îêðåñòíîñòè òî÷åê, ëåæàùèõ íàä à)

z = 2, á) z = 0, â) z = i, ã) z = ∞. Ðàçëîæèòå ôóíêöèþ ïî ñòåïåíÿì

ëîêàëüíîãî ïàðàìåòðà â îêðåñòíîñòè ýòèõ òî÷åê.

3.Êàê âûáðàòü ëîêàëüíûé ïàðàìåòð íà ðèìàíîâîé ïîâåðõíîñòè ôóíê-

öèè y =
√
z4 − 1 â îêðåñòíîñòè òî÷åê, ëåæàùèõ íàä à) z = 2, á) z = 1, â)

z = ∞.

4. Îïèøèòå ðèìàíîâû ïîâåðõíîñòè èç çàäà÷ 1-3 è íàéäèòå èõ ðîä.

5. Íàéäèòå ðîä ðèìàíîâîé ïîâåðõíîñòè ìíîãîçíà÷íîé àíàëèòè÷åñêîé

ôóíêöèè:

à)

√√
z + 1, á)

3

√√
z − 1, â) n

√
z − 1

z + 1
, ã)

n

√
z2 − 1

z2 + 1
.

6. Íàéäèòå ðîä ðèìàíîâîé ïîâåðõíîñòè ìíîãîçíà÷íîé àíàëèòè÷åñêîé

ôóíêöèè: y = m
√

Pn(z), ãäå Pn � ïîëèíîì ñòåïåíè n áåç êðàòíûõ êîðíåé,

m, n � âçàèìíî ïðîñòûå.

Çàäà÷è íà ïðèìåíåíèå òåîðåìû Ðóøå.

7. Ñêîëüêî êîðíåé ìíîãî÷ëåíà z4 − 5z +1 íàõîäèòñÿ â êðóãå |z| < 1?
Â êîëüöå 1 < |z| < 2?

8. Äîêàæèòå, ÷òî óðàâíåíèå ez = z + 2 èìååò â ëåâîé ïîëóïëîñêîñòè

(Re z < 0) åäèíñòâåííûé (è ïðè òîì äåéñòâèòåëüíûé) êîðåíü.


