
ìÉÓÔÏË 6ðÕÓÔØ (x; y; z) { ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ × P2(R).1. îÁ ÁÆÆÉÎÎÏÊ ËÁÒÔÅ (x; y) ÔÏÞËÁ ÉÍÅÅÔ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ (a; b). îÁÊÔÉ Å£ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ÎÁ ËÁÒÔÅ(x; z).2. îÁ ÁÆÆÉÎÎÏÊ ËÁÒÔÅ (x; y) ÚÁÄÁÎÁ �ÒÑÍÁÑ L: x = 2t + 1, y = 3t � 2. îÁÊÔÉ limt!1(x(t); y(t))× P2.3. ðÕÓÔØ l1 É l2 { Ä×Å �ÒÑÍÙÅ × P2. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÔÏÞËÕ A =2 l1 [ l2. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ �ÅÎÔÒÁÌØÎÕÀ�ÒÏÅË�ÉÀ �A: l1 ! l2 ÉÚ ÔÏÞËÉ A �ÒÑÍÏÊ l1 ÎÁ �ÒÑÍÕÀ l2. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÔÁËÏÅ�ÒÏÅËÔÉ×ÎÏÅ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ': P2 ! P2, ÞÔÏ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ ' ÎÁ �ÒÑÍÕÀ l1 ÓÏ×�ÁÄÁÅÔ Ó �A.íÏÖÎÏ ÌÉ ÕÔ×ÅÒÖÄÁÔØ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÏÓÔØ ÔÁËÏÇÏ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ '?4. ðÕÓÔØ P1 ×ÌÏÖÅÎÏ × P2 × ×ÉÄÅ ÇÉ�ÅÒ�ÌÏÓËÏÓÔÉ z = 0. ÷ÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ �ÒÏÅËÔÉ×ÎÏÅ�ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ': P1 ! P1 ÍÏÖÎÏ �ÒÏÄÏÌÖÉÔØ ÄÏ �ÒÏÅËÔÉ×ÎÏÇÏ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ e': P2 ! P2,ËÏÔÏÒÏÅ ÓÏ×�ÁÄÁÅÔ Ó ' ÎÁ P1?5. îÁ ÓËÏÌØËÏ ÞÁÓÔÅÊ ÄÅÌÑÔ RP 2 4 �ÒÑÍÙÅ ÏÂÝÅÇÏ �ÏÌÏÖÅÎÉÑ (Ô.Å. ÎÉËÁËÉÅ ÔÒÉ ÉÚ ÎÉÈ ÎÅ�ÒÏÈÏÄÑÔ ÞÅÒÅÚ ÏÄÎÕ ÔÏÞËÕ?)6. íÏÖÎÏ ÌÉ × P2(k), har 6= 2, ÒÁÓ�ÏÌÏÖÉÔØ 7 �ÒÑÍÙÈ É 7 ÔÏÞÅË ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÎÁ ËÁÖÄÏÊ�ÒÑÍÏÊ ÌÅÖÁÌÏ 3 ÔÏÞËÉ, Á ÞÅÒÅÚ ËÁÖÄÕÀ ÔÏÞËÕ �ÒÏÈÏÄÉÌÏ 3 �ÒÑÍÙÅ?7. éÓ�ÏÌØÚÕÑ �ÏÎÑÔÉÅ �ÕÞËÁ, ËÏÎÉË, ÓÏÓÔÁ×ÉÔØ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ ËÏÎÉËÉ × P2, �ÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ 5ÔÏÞÅË: A(0; 0; 1), B(0; 1; 1), C(1; 0; 1), D(2;�5; 1), E(�5; 2; 1).8. îÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Ó ÄÉÁÍÅÔÒÏÍ AC ×ÙÂÒÁÎÁ �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÁÑ ÔÏÞËÁ B, ÏÔÌÉÞÎÁÑ ÏÔ A É C.ðÕÓÔØ M É N { ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÈÏÒÄ AB, BC, Á P É Q { ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÍÅÎØÛÉÈ ÄÕÇ, ÓÔÑÇÉ×ÁÅÍÙÈ ÜÔÉÍÉÈÏÒÄÁÍÉ. ðÒÑÍÙÅ AQ É BC �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ K, Á �ÒÑÍÙÅ CP É AB { × ÔÏÞËÅ L. äÏËÁÚÁÔØ,ÞÔÏ MQ, NP É KL �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ.9. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÁÑ ÎÅÔÏÖÄÅÓÔ×ÅÎÎÁÑ ÉÎ×ÏÌÀ�ÉÑ �: P2 ! P2 (Ô.Å.�ÒÏÅËÔÉ×ÎÏÅ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ×ÔÏÒÏÇÏ �ÏÒÑÄËÁ), ËÏÔÏÒÏÅ ÏÓÔÁ×ÌÑÅÔ ÎÁ ÍÅÓÔÅ ÔÏÞËÕ A(1; 1; 1) ÉËÁÖÄÕÀ ÔÏÞËÕ �ÒÑÍÏÊ l: 2X + Y + Z = 0.Â) îÁÊÔÉ �(1; 2; 3).10. ðÒÏÅËÔÉ×ÎÏÅ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ bA: C P 2 ! C P 2 ÚÁÄÁÎÏ ÍÁÔÒÉ�ÅÊ 0B�4 3 03 2 00 0 p�71CA. îÁÊÔÉlimn!1 bAnx, x 2 C P 2 , ÅÓÌÉ bAx 6= x.11. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÇÒÕ��Õ AutC �ÒÏÅËÔÉ×ÎÙÈ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÊ C P 2 , ÓÏÈÒÁÎÑÀÝÉÈ ËÏÎÉËÕ C:XY + Y Z +ZX = 0. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ Ó �ÏÍÏÝØÀ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ ÉÚ ÇÒÕ��Ù AutC ÍÏÖÎÏ ÌÀÂÙÅÔÒÉ ÔÏÞËÉ ÎÁ ÜÔÏÊ ËÏÎÉËÅ �ÅÒÅ×ÅÓÔÉ × ÌÀÂÙÅ ÄÒÕÇÉÅ ÔÒÉ ÔÏÞËÉ ÎÁ ÎÅÊ.12. ðÕÓÔØ ÔÒÉ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ Ë ÎÅ×ÙÒÏÖÄÅÎÎÏÊ ËÏÎÉËÅ C � C P 2 �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ ×ÔÏÞËÁÈ A, B, C. ðÕÓÔØ a ÔÏÞËÁ ËÁÓÁÎÉÑ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ BC. áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ Ï�ÒÅÄÅÌÑÀÔÓÑ ÔÏÞËÉ b É .ðÒÑÍÙÅ Aa, Bb, C, AB, BC, CA �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ �Ï ÔÒÉ × ÞÅÔÙÒÅÈ ÔÏÞËÁÈ (A;B;C;O) (�ÏÞÅÍÕ?).äÏÂÁ×ÉÍ Ë 6 ÕËÁÚÁÎÎÙÍ �ÒÑÍÙÍ 4 �ÏÌÑÒÙ ÔÏÞÅË (A;B;C;O) ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ Ë×ÁÄÒÉËÉ C, Á Ë 4ÔÏÞËÁÍ (A;B;C;O) { �ÏÌÀÓÁ 6 ÕËÁÚÁÎÎÙÈ �ÒÑÍÙÈ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÔÏÊ ÖÅ Ë×ÁÄÒÉËÉ. äÏËÁÚÁÔØ,ÞÔÏ �ÏÌÕÞÅÎÎÁÑ ËÏÎÆÉÇÕÒÁ�ÉÑ ÉÚ 10 ÔÏÞÅË É 10 �ÒÑÍÙÈ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ËÏÎÆÉÇÕÒÁ�ÉÅÊ äÅÚÁÒÇÁ 103(ÎÁ ËÁÖÄÏÊ �ÒÑÍÏÊ ÌÅÖÉÔ ÔÒÉ ÔÏÞËÉ, Á ÞÅÒÅÚ ËÁÖÄÕÀ ÔÏÞËÕ �ÒÏÈÏÄÑÔ 3 �ÒÑÍÙÅ)..


