
10.VI.2009. ÷ÙÛËÉÎÓËÁÑ áÌÇÅÂÒÁ. 1-Ê ËÕÒÓ. íÏÄÕÌØ V. ìÉÓÔÏË 19íÉÎÉÍÁÌØÎÙÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ ÌÉÎÅÊÎÙÈ Ï�ÅÒÁÔÏÒÏ×á19⋄1. îÁÊÄÉÔÅ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ Ï�ÅÒÁÔÏÒÏ× × ÔÒÅÈÍÅÒÎÏÍ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å V , ÚÁÄÁÎ-ÎÙÈ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍÉ ÍÁÔÒÉ�ÁÍÉ, É ÒÁÚÌÏÖÉÔÅ V × �ÒÑÍÕÀ ÓÕÍÍÕ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÎÙÈ �ÏÄ�ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×× ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÉÉ Ó ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅÍ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÎÁ ×ÚÁÉÍÎÏ �ÒÏÓÔÙÅ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ:Á) 



3 −1 −10 2 01 1 1 

; Â) 



4 −2 2
−5 7 −5
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; ×) 



1 0 01 2 1
−1 0 1 

.á19⋄2. îÁÊÄÉÔÅ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ Ï�ÅÒÁÔÏÒÏ×:Á) x ddx ÎÁ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏ× ÏÔ x ÓÔÅ�ÅÎÉ ÎÅ ×ÙÛÅ n; Â) ddx ÎÁ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×ÅÆÕÎË�ÉÊ Ó ÂÁÚÉÓÏÍ {os x; sin x; : : : ; osnx; sinnx}; ×) f(x; y) 7→ f(x + 1; y + 1) ÎÁ �ÒÏ-ÓÔÒÁÎÓÔ×Å ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏ× ÓÔÅ�ÅÎÉ ÎÅ ×ÙÛÅ Ä×ÕÈ �Ï x É y; Ç) X 7→ AX ÎÁ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ån×m-ÍÁÔÒÉ�, ÇÄÅ A | ÎÅËÏÔÏÒÁÑ n× n-ÍÁÔÒÉ�Á (Ó ÉÚ×ÅÓÔÎÙÍ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÍ ÍÎÏÇÏÞÌÅ-ÎÏÍ).á19⋄3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ n× n-ÍÁÔÒÉ�Ù ÒÁÎÇÁ 1 ÉÍÅÅÔ ÓÔÅ�ÅÎØ 2 (ÅÓÌÉn ≥ 2).á19⋄4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÓÔÅ�ÅÎØ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÌÉÎÅÊÎÏÇÏ Ï�ÅÒÁÔÏÒÁ A ÒÁ×ÎÁÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Á, ÔÏ ×ÓÑËÉÊ Ï�ÅÒÁÔÏÒ, �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ÏÞÎÙÊ Ó A, Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏÍÏÔ A.á19⋄5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÌÉÎÅÊÎÏÇÏ Ï�ÅÒÁÔÏÒÁ A × �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å VÑ×ÌÑÅÔÓÑ �ÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅÍ ×ÚÁÉÍÎÏ �ÒÏÓÔÙÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏ× g1(x) É g2(x), ÔÏ V ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÒÁÚÌÏ-ÖÅÎÏ × �ÒÑÍÕÀ ÓÕÍÍÕ Ä×ÕÈ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÎÙÈ �ÏÄ�ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ× ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÑ Ï�ÅÒÁÔÏÒÁA ÎÁ ÜÔÉ �ÏÄ�ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Á ÉÍÅÀÔ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ g1(x) É g2(x) ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ.á19⋄6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÌÉÎÅÊÎÏÇÏ Ï�ÅÒÁÔÏÒÁ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÔÁËÏÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ �ÒÏ-ÓÔÒÁÎÓÔ×Á × �ÒÑÍÕÀ ÓÕÍÍÕ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÎÙÈ �ÏÄ�ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×, ÞÔÏ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ ÅÇÏÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÊ ÎÁ ÜÔÉ �ÏÄ�ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Á Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ÓÔÅ�ÅÎÑÍÉ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÙÈ ÍÎÏÇÏ-ÞÌÅÎÏ×.á19⋄7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÌÉÎÅÊÎÏÇÏ Ï�ÅÒÁÔÏÒÁ A (ÓËÁÖÅÍ, × Q-×ÅËÔÏÒÎÏÍ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å) Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÙÍ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏÍ ÓÔÅ�ÅÎÉ k, ÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ0 6= v ∈ V ×ÅËÔÏÒÙ v; Av; : : : ; Ak−1v ÓÏÓÔÁ×ÌÑÀÔ ÂÁÚÉÓ V .á19⋄8. ìÉÎÅÊÎÙÊ Ï�ÅÒÁÔÏÒ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ �ÏÌÕ�ÒÏÓÔÙÍ, ÅÓÌÉ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÎÏÇÏ �ÏÄ�ÒÏ-ÓÔÒÁÎÓÔ×Á ÉÍÅÅÔÓÑ ÄÏ�ÏÌÎÉÔÅÌØÎÏÅ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÎÏÅ �ÏÄ�ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Ï�ÅÒÁÔÏÒ�ÏÌÕ�ÒÏÓÔ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÅÇÏ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÎÅ ÉÍÅÅÔ ËÒÁÔÎÙÈ ÎÅ-�ÒÉ×ÏÄÉÍÙÈ ÍÎÏÖÉÔÅÌÅÊ.á19⋄9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ×ÓÑËÉÊ ÌÉÎÅÊÎÙÊ Ï�ÅÒÁÔÏÒ A × ËÏÍ�ÌÅËÓÎÏÍ ×ÅËÔÏÒÎÏÍ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×ÅÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎ × ×ÉÄÅ ÓÕÍÍÙ �ÏÌÕ�ÒÏÓÔÏÇÏ É ÎÉÌØ�ÏÔÅÎÔÎÏÇÏ Ï�ÅÒÁÔÏÒÏ×, Ñ×ÌÑÀ-ÝÉÈÓÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁÍÉ ÏÔ A.á19⋄10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ×ÓÑËÉÊ ÌÉÎÅÊÎÙÊ Ï�ÅÒÁÔÏÒ ÍÏÖÎÏ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ �ÒÅÄÓÔÁ×ÉÔØ× ×ÉÄÅ ÓÕÍÍÙ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ÏÞÎÙÈ �ÏÌÕ�ÒÏÓÔÏÇÏ É ÎÉÌØ�ÏÔÅÎÔÎÏÇÏ Ï�ÅÒÁÔÏÒÏ×.


