
08.IX.2008. ÷ÙÛËÉÎÓËÁÑ áÌÇÅÂÒÁ. 1-Ê ËÕÒÓ. 1-Ê ÍÏÄÕÌØ. ìÉÓÔÏË 2ðÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÉ.óÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÇÒÕ��Á Sn ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ×ÓÅÈ Á×ÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏ× (�ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ÏË) n-ÜÌÅÍÅÎÔÎÏÇÏ ÍÎÏÖÅ-ÓÔ×Á Mn = {1; 2; : : : ; n}. ðÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÁ �Ï ËÒÕÇÕ ËÁËÉÈ-ÌÉÂÏ m �Ï�ÁÒÎÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏ×1:i1 7−→ i2 7−→ i3 7−→ · · · 7−→ im−1 7−→ im 7−→ i1 (∗)Ó ÓÏÈÒÁÎÅÎÉÅÍ ÎÁ ÍÅÓÔÅ ×ÓÅÈ ÏÓÔÁÌØÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏ×, ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ �ÉËÌÏÍ ÄÌÉÎÙ m. ãÉËÌ ÄÌÉÎÙ 2 ÎÁÚÙ×Á-ÅÔÓÑ ÔÒÁÎÓ�ÏÚÉ�ÉÅÊ. ðÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÁ �, ÔÁËÁÑ ÞÔÏ �◦� = Id, ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÏÔÒÁÖÅÎÉÅÍ (ÎÁ�ÒÉÍÅÒ, ÌÀÂÁÑÔÒÁÎÓ�ÏÚÉ�ÉÑ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÏÔÒÁÖÅÎÉÅÍ). þ£ÔÎÙÅ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÉ2 ÏÂÒÁÚÕÀÔ × Sn �ÏÄÇÒÕ��Õ, ËÏÔÏÒÁÑ 3 ÏÂÏ-ÚÎÁÞÁÅÔÓÑ An. íÙ ÚÁ�ÉÓÙ×ÁÅÍ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÉMn �
- Mn ÓÔÒÏÞËÁÍÉ (�1; �2; : : : ; �n), × ËÏÔÏÒÙÈ �k = �(k).á2⋄1◦ (Þ£ÔÎÏÓÔØ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÉ). óËÁÖÅÍ, ÞÔÏ × �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÅ � = (�1; �2; : : : ; �n) ÜÌÅÍÅÎÔÙ �kÉ �m ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÉÎ×ÅÒÓÎÕÀ �ÁÒÕ , ÅÓÌÉ k < m, ÎÏ �k > �m. ðÕÓÔØ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÁ � Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ËÏÍ-�ÏÚÉ�ÉÅÊ t ÔÒÁÎÓ�ÏÚÉ�ÉÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Þ£ÔÎÏÓÔØ t ÓÏ×�ÁÄÁÅÔ Ó Þ£ÔÎÏÓÔØÀ ÞÉÓÌÁ ÉÎ×ÅÒÓÎÙÈ�ÁÒ. þÔÏ �ÒÏÉÓÈÏÄÉÔ Ó Þ£ÔÎÏÓÔÑÍÉ �ÒÉ ËÏÍ�ÏÚÉ�ÉÉ?á2⋄2. îÁÊÄÉÔÅ Þ£ÔÎÏÓÔØ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÉ (n; (n− 1); : : : ; 1).á2⋄3. îÁÊÄÉÔÅ Þ£ÔÎÏÓÔØ �ÔÁÓÕÀÝÅÊ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÉ� (i1; i2; : : : ; ik; j1; j2; : : : ; jm), × ËÏÔÏÒÏÊ ËÁ-ÖÄÙÊ ÉÚ Ä×ÕÈ ÎÁÂÏÒÏ× ÎÏÍÅÒÏ× {i�}; {j�} ⊂ {1; 2; : : : ; n} ×ÏÚÒÁÓÔÁÅÔ ÓÌÅ×Á ÎÁ�ÒÁ×Ï.á2⋄4. ÷ÙÞÉÓÌÉÔÅ 100-À ÓÔÅ�ÅÎØ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÉ ( 3 ; 5 ; 4 ; 1 ; 2 ) .á2⋄5. ÷ÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ �ÉËÌ ÄÌÉÎÙ > 3 Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ËÏÍ�ÏÚÉ�ÉÅÊ Ä×ÕÈ ÏÔÒÁÖÅÎÉÊ?á2⋄6. óËÏÌØËÏ ÉÍÅÅÔÓÑ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ÏË, ÒÁÓ�ÁÄÁÀÝÉÈÓÑ × ËÏÍ�ÏÚÉ�ÉÀ m1 �ÉËÌÏ× ÄÌÉÎÙ 1, m2�ÉËÌÏ× ÄÌÉÎÙ 2, m3 �ÉËÌÏ× ÄÌÉÎÙ 3, . . . , mk �ÉËÌÏ× ÄÌÉÎÙ k (×ÓÅ �ÉËÌÙ ÎÅ �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ) ?á2⋄7 (î.î. ëÏÎÓÔÁÎÔÉÎÏ×). ÷ ÇÏÒÏÄÅ N ÒÁÚÒÅÛÁÀÔÓÑ ÌÉÛØ �ÒÏÓÔÙÅ (�Ä×ÕÓÔÏÒÏÎÎÉÅ4�) Ë×ÁÒ-ÔÉÒÎÙÅ ÏÂÍÅÎÙ, �ÒÉÞ£Í × ÔÅÞÅÎÉÅ ÏÄÎÏÇÏ ÄÎÑ ËÁÖÄÏÍÕ ÖÉÔÅÌÀ ÒÁÚÒÅÛÁÅÔÓÑ ÓÄÅÌÁÔØ ÎÅ ÂÏÌÅÅÏÄÎÏÇÏ ÏÂÍÅÎÁ. íÏÖÎÏ ÌÉ ÚÁ Ä×Á ÄÎÑ ÏÓÕÝÅÓÔ×ÉÔØ ÌÀÂÏÊ, ÓËÏÌØ ÕÇÏÄÎÏ ÓÌÏÖÎÙÊ ÏÂÍÅÎ5?á2⋄8 (�ÏÒÑÄÏË ÜÌÅÍÅÎÔÁ). ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÉ � ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÔÁËÏÅ k ∈ N,ÞÔÏ �k = Id (ÎÁÉÍÅÎØÛÅÅ ÔÁËÏÅ k ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ �ÏÒÑÄËÏÍ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÉ). ÷ÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ �ÏÒÑÄÏËÎÁ�ÅÌÏ ÄÅÌÉÔ ×ÓÅ �ÒÏÞÉÅ k Ó ÔÁËÉÍ Ó×ÏÊÓÔ×ÏÍ?á2⋄9. þÔÏ ÍÏÖÎÏ ÓËÁÚÁÔØ Ï �ÏÒÑÄËÅ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÉ �� , ÅÓÌÉ �ÏÒÑÄÏË �� ÒÁ×ÅÎ n ?á2⋄10. þÔÏ ÍÏÖÎÏ ÓËÁÚÁÔØ Ï Þ£ÔÎÏÓÔÉ �ÏÒÑÄËÁ �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÊ ÎÅÞ£ÔÎÏÊ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÉ?á2⋄11. ðÏÒÏÖÄÁÅÔÓÑ ÌÉ6 Sn ÔÒÁÎÓ�ÏÚÉ�ÉÅÊ (12) É �ÉËÌÏÍ7 (123 : : : n) ?á2⋄12. ðÏÒÏÖÄÁÅÔÓÑ ÌÉ An 3-�ÉËÌÁÍÉ (123) , (124) , : : : , (12n) ?á2⋄13*. éÚ ÉÇÒÙ �15� ×ÙËÏ×ÙÒÑÌÉ ÆÉÛËÉ �1� É �2�, �ÏÍÅÎÑÌÉ ÉÈ ÍÅÓÔÁÍÉ É ÚÁÓÕÎÕÌÉ ÏÂÒÁÔÎÏ.õÄÁÓÔÓÑ ÌÉ ×ÅÒÎÕÔØ ÔÁËÕÀ �ÏÚÉ�ÉÀ × ÉÓÈÏÄÎÏÅ �ÏÌÏÖÅÎÉÅ, ÓÌÅÄÕÑ �ÒÁ×ÉÌÁÍ ÉÇÒÙ?á2⋄14* (ì.ç. íÁËÁÒ-ìÉÍÁÎÏ×). �ÏÒÇÏ×Å� ÇÁÚÉÒÏ×ËÏÊ ËÏÒÏÔÁÅÔ ×ÒÅÍÑ ÍÁÎÉ�ÕÌÉÒÕÑ �ÑÔÎÁ-Ä�ÁÔØÀ ÏÄÎÏÒÁÚÏ×ÙÍÉ ÓÔÁËÁÎÞÉËÁÍÉ, ÓÌÏÖÅÎÎÙÍÉ �ÅÒÅÄ ÎÉÍ × ÎÅÓËÏÌØËÏ ÓÔÏ�ÏË. ïÄÎÁ ÍÁÎÉ-�ÕÌÑ�ÉÑ ÚÁËÌÀÞÁÅÔÓÑ × ÔÏÍ, ÞÔÏ ÏÎ ÂÅÒ£Ô ×ÅÒÈÎÉÊ ÓÔÁËÁÎÞÉË ÉÚ ËÁÖÄÏÊ ÓÔÏ�ËÉ É ÓÏÓÔÁ×ÌÑÅÔÉÚ ÎÉÈ ÎÏ×ÕÀ ÓÔÏ�ËÕ8. ëÁË ÒÁÚÌÏÖÁÔÓÑ ÓÔÁËÁÎÞÉËÉ �ÏÓÌÅ 2008 ÔÁËÉÈ ÍÁÎÉ�ÕÌÑ�ÉÊ?1ÞÉÓÌÁ i1; i2; : : : ; im ÍÏÇÕÔ ÂÙÔØ ÌÀÂÙÍÉ, ÎÅ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÓÏÓÅÄÎÉÍÉ ÉÌÉ ×ÏÚÒÁÓÔÁÀÝÉÍÉ2�ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÁ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ Þ£ÔÎÏÊ, ÅÓÌÉ Å£ ÍÏÖÎÏ �ÒÅÄÓÔÁ×ÉÔØ × ×ÉÄÅ ËÏÍ�ÏÚÉ�ÉÉ Þ£ÔÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÔÒÁÎÓ�ÏÚÉ�ÉÊ3�Ï ÉÓÔÏÒÉÞÅÓËÉÍ �ÒÉÞÉÎÁÍ ÏÎÁ ÞÁÓÔÏ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÚÎÁËÏ�ÅÒÅÍÅÎÎÏÊ �ÏÄÇÒÕ��ÏÊ4Ô. Å. ÔÁËÉÅ, �ÒÉ ËÏÔÏÒÙÈ A ×ßÅÚÖÁÅÔ × Ë×ÁÒÔÉÒÕ, �ÒÉÎÁÄÌÅÖÁ×ÛÕÀ B, Á B | × Ë×ÁÒÔÉÒÕ, �ÒÉÎÁÄÌÅÖÁ×ÛÕÀ A;ÂÏÌÅÅ ÓÌÏÖÎÙÅ �Å�ÏÞËÉ ÏÂÍÅÎÏ×, ÎÁ�ÒÉÍÅÒ, ËÏÇÄÁ A ×ßÅÚÖÁÅÔ × Ë×ÁÒÔÉÒÕ, �ÒÉÎÁÄÌÅÖÁ×ÛÕÀ B, B | × Ë×ÁÒÔÉÒÕ,�ÒÉÎÁÄÌÅÖÁ×ÛÕÀ C, Á ÕÖÅ C | × Ë×ÁÒÔÉÒÕ, �ÒÉÎÁÄÌÅÖÁ×ÛÕÀ A, ÚÁ�ÒÅÝÅÎÙ5Ô. Å. �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÙÊ Á×ÔÏÍÏÒÆÉÚÍ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á Ë×ÁÒÔÉÒ6ÇÏ×ÏÒÑÔ, ÞÔÏ ÇÒÕ��Á G �ÏÒÏÖÄÁÅÔÓÑ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑÍÉ g1; g2; : : : ; gk ∈ G, ÅÓÌÉ ÌÀÂÏÊ ÜÌÅÍÅÎÔ ÉÚ G ÍÏÖÎÏ�ÒÅÄÓÔÁ×ÉÔØ × ×ÉÄÅ ËÏÍ�ÏÚÉ�ÉÊ ÜÔÉÈ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÊ7ÚÄÅÓØ É ÄÁÌÅÅ ÍÙ ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÍ �ÉËÌ ×ÉÄÁ (∗) ÓÔÒÏÞËÏÊ (i1i2 : : : im) (ÂÅÚ ÚÁ�ÑÔÙÈ)8�ÓÔÏ�ËÁ� ÍÏÖÅÔ ÓÏÓÔÏÑÔØ ÉÚ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÏÇÏ ÓÔÁËÁÎÁ, ËÏÔÏÒÙÊ É ÂÕÄÅÔ × ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ �×ÅÒÈÎÉÍ�


