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1. Ñêîëüêèìè ñïîñîáàìè ìîæíî ïîêðàñèòü ãðàíè êóáà â òðè öâåòà òàê, ÷òîáû
ïîêðàøåíû áûëè òîëüêî òðè ãðàíè, à îñòàëüíûå îñòàëèñü íåïîêðàøåííûìè?
Ðàçíûå ãðàíè ìîæíî êðàñèòü â îäèí è òîò æå öâåò. Ðàñêðàñêè, îòëè÷àþùèåñÿ
âðàùåíèåì êóáà, ñ÷èòàþòñÿ ñîâïàäàþùèìè.
2. Ðàññìîòðèì ïîäìíîæåñòâî A âåêòîðíîãî ïðîñòðàíñòâà Rn. Ñêàæåì, ÷òî òî÷-
êà a ∈ A ïðèíàäëåæèò ÿäðó ìíîæåñòâà A, åñëè äëÿ âñÿêîãî âåêòîðà x ∈ Rn

íàéäåòñÿ ÷èñëî ε > 0 ñî ñëåäóþùèì ñâîéñòâîì: a + λx ∈ A äëÿ ëþáîãî ÷èñëà
λ ∈ (0, ε). à) Ïðåäïîëîæèì, ÷òî ìíîæåñòâî A ñîâïàäàåò ñî ñâîèì ÿäðîì è âû-
ïóêëî. Äîêàæèòå, ÷òî òîãäà îíî îòêðûòî. á) Âåðíî ëè òî æå óòâåðæäåíèå äëÿ
ïðîèçâîëüíîãî, íå îáÿçàòåëüíî âûïóêëîãî ìíîæåñòâà?
3. Íàéäèòå ñóììó ðÿäà
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Çäåñü [x] îáîçíà÷àåò öåëóþ ÷àñòü ÷èñëà x.
4. Ïóñòü G � êîíå÷íàÿ ãðóïïà íå÷åòíîãî ïîðÿäêà. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ýëåìåíò
x ∈ G ñîïðÿæåí ýëåìåíòó x−1, òî x ñîâïàäàåò ñ åäèíè÷íûì ýëåìåíòîì ãðóïïû
G.
5. Ïóñòü V � êîìïëåêñíîå âåêòîðíîå ïðîñòðàíñòâî, ñîñòîÿùåå èç âñåõ ìàòðèö
ðàçìåðà 2×2. Íàéäèòå ñîáñòâåííûå çíà÷åíèÿ ëèíåéíîãî îïåðàòîðà LA : V → V ,
äåéñòâóþùåãî ïî ôîðìóëå LA(X) = AX −XA, ãäå
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