
áÌÇÅÂÒÁ × ÷ÙÛËÅ, ×ÔÏÒÏÊ ËÕÒÓ, �ÅÒ×ÙÊ ÍÏÄÕÌØ, 17 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 2012 Ç. ìÉÓÔÏË �2òÅÚÕÌØÔÁÎÔ É ÄÉÓËÒÉÍÉÎÁÎÔðÒÁ×ÉÌÁ ÉÇÒÙ. äÌÑ �ÏÌÕÞÅÎÉÑ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÏÊ Ï�ÅÎËÉ ÚÁ ÌÉÓÔÏË ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÒÅÛÉÔØ 80% ÚÁÄÁÞ ÂÅÚÚ×£ÚÄÏÞÅË.
♦ 2.1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Res(f; gh) = Res(f; g)Res(f; h).
♦ 2.2. ÷ÙÞÉÓÌÉÔÅ ÒÅÚÕÌØÔÁÎÔ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏ×:Á) x3 − 3x2 + 2x+ 1 É 2x2 − x− 1; Â) 3x3 + 22 + x + 1 É 2x3 + x2 − x− 1.
♦ 2.3. îÁÊÄÉÔÅ ×ÓÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ �, �ÒÉ ËÏÔÏÒÙÈ ÉÍÅÀÔ ÏÂÝÉÊ ËÏÒÅÎØ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙÁ) x3 − �x + 2 É x3 + �x+ 2; Â) x3 − 2�x + �3x É x2 + �2 − 2.
♦ 2.4. éÓËÌÀÞÉÔÅ x ÉÚ ÓÉÓÔÅÍÙ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÊ:Á) {x2 − xy + y2 = 3;x2y + xy2 = 6: Â) {x3 − xy − y3 + y = 0;x2 + x− y2 = 1:
♦ 2.5. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ D[(x− a)f(x)℄ = D[f(x)℄ · f(a)2.Â) ðÕÓÔØ f É g | ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÙÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ D(fg) = D(f)D(g)[Res(f; g)℄2.
♦ 2.6. ÷ÙÞÉÓÌÉÔÅ ÄÉÓËÒÉÍÉÎÁÎÔ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏ×:Á) ax2 + bx + ; Â) x3 + px + q; ×) x3 + a1x2 + a2x+ a3;Ç) xn−1 + xn−2 + · · ·+ x + 1; Ä) xn + a; Å) 1 + x1! + x22! + · · ·+ xnn!
♦ 2.7. îÁÊÄÉÔÅ ×ÓÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ �, �ÒÉ ËÏÔÏÒÙÈ ÉÍÅÀÔ ËÒÁÔÎÙÊ ËÏÒÅÎØ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ:Á) x3 − 3x + �; Â) x4 − 4x+ �; ×) x4 − 4x3 + (2− �)x2 + 2x− 2.
♦ 2.8. ÷ÙÞÉÓÌÉÔÅ ÄÉÓËÒÉÍÉÎÁÎÔ:Á) ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏ× üÒÍÉÔÁ Hn(x) = (−1)nex2=2 dndxn (e−x2=2);Â) ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏ× ìÁÇÅÒÒÁ Ln(x) = (−1)nex dndxn (xne−x);×) ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏ× þÅÂÙÛ£×Á Pn(x) = 2 os(n aros(x=2)).ãÉËÌÏÔÏÍÉÞÅÓËÉÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙðÕÓÔØ n | ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ, '(n) | ÆÕÎË�ÉÑ üÊÌÅÒÁ. óÕÝÅÓÔ×ÕÀÔ ÒÏ×ÎÏ '(n) �ÅÒ×ÏÏÂÒÁÚÎÙÈ ËÏÒÎÅÊÉÚ ÅÄÉÎÉ�Ù ÓÔÅ�ÅÎÉ n, Ô.Å. ÔÁËÉÈ ÞÉÓÅÌ � ∈ C, ÞÔÏ �n = 1, Á ÎÉËÁËÁÑ ÍÅÎØÛÁÑ ÓÔÅ�ÅÎØ � ÎÅ ÒÁ×ÎÁ 1.ãÉËÌÏÔÏÍÉÞÅÓËÉÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ, ÉÌÉ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÄÅÌÅÎÉÑ ËÒÕÇÁ, ÓÔÅ�ÅÎÉ n Ï�ÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ �Ï ÆÏÒÍÕÌÅ�n(x) = ∏(x− �i);ÇÄÅ �1; : : : ; �'(n) | �ÅÒ×ÏÏÂÒÁÚÎÙÅ ËÏÒÎÉ ÉÚ 1.
♦ 2.9. ÷Ù�ÉÛÉÔÅ �ÉËÌÏÔÏÍÉÞÅÓËÉÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ �n(x) �ÒÉ n ÒÁ×ÎÏÍ: Á) 2; Â) 3; ×) 4; Ç) 6; Ä) p;Å) pk, ÇÄÅ p | �ÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ.
♦ 2.10. äÏËÁÖÉÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ Ó×ÏÊÓÔ×Á �ÉËÌÏÔÏÍÉÞÅÓËÉÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏ×:Á) ∏d|n�d(x) = xn − 1; Â) �2n(x) = �n(−x), ÇÄÅ n | ÎÅÞ£ÔÎÏÅ ÞÉÓÌÏ, ÂÏÌØÛÅÅ 1;×*) �n(x) = ∏d|n(xd − 1)�(n=d), ÇÄÅ � (m) | ÆÕÎË�ÉÑ í£ÂÉÕÓÁ, Ï�ÒÅÄÅÌÑÅÍÁÑ ÆÏÒÍÕÌÏÊ�(m) = 









1; m ÅÓÔØ �ÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅ ÞÅÔÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ �ÒÏÓÔÙÈ ÓÏÍÎÏÖÉÔÅÌÅÊ;
−1; m ÅÓÔØ �ÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅ ÎÅÞÅÔÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ �ÒÏÓÔÙÈ ÓÏÍÎÏÖÉÔÅÌÅÊ;0 m ÎÅ Ó×ÏÂÏÄÎÏ ÏÔ Ë×ÁÄÒÁÔÏ×.

♦ 2.11. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÙ �n(x) �ÅÌÙÅ, Á ÅÇÏ Ó×ÏÂÏÄÎÙÊ ÞÌÅÎ ÒÁ×ÅÎ 1 �ÒÉ n > 1.Â) îÁÊÄÉÔÅ ÓÕÍÍÕ ×ÓÅÈ ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÏ× ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ �n(x).×*) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ �n(x) ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍ.õËÁÚÁÎÉÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ � | ËÏÒÅÎØ ÏÄÎÏÇÏ ÉÚ ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÙÈ ÓÏÍÎÏÖÉÔÅÌÅÊ �n, ÔÏ �p | ËÏÒÅÎØÔÏÇÏ ÖÅ ÓÏÍÎÏÖÉÔÅÌÑ (ÇÄÅ p | �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÅ �ÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ, ÎÅ ÄÅÌÑÝÅÅ n).
♦ 2.12*. ÷ÙÞÉÓÌÉÔÅ: Á) D(�n(x)); Â) Res(�n(x); xm − 1); ×) Res(�n(x);�m(x)).


