
Ãðóïïû è àëãåáðû Ëè

Ëèñòîê 3

Äåéñòâèÿ

1. Îïèøèòå âñå ãîìîìîðôèçìû àääèòèâíîé ãðóïïû Ëè ïîëÿ C â ãðóïïó

GLn(C).
2. Äîêàæèòå, ÷òî öåíòðàëèçàòîð Zg ëþáîãî ýëåìåíòà g ∈ GLn ÿâëÿåòñÿ

ïîäãðóïïîé Ëè è íàéäèòå ìèíèìàëüíóþ âîçìîæíóþ ðàçìåðíîñòü Zg.

3. Äîêàæèòå, ÷òî äåéñòâèå ãðóïïû GLn íà ëþáîì ãðàññìàíèàíå Gr(k, n)
äèôôåðåíöèðóåìî.

4. Îïèøèòå îðáèòû äåéñòâèÿ ãðóïï GLn è áîðåëåâñêîé ïîäãðóïïû B ⊂
GLn íà ïðîåêòèâíîì ïðîñòðàíñòâå Pn−1.

5. Äîêàæèòå, ÷òî ãðàññìàíèàí Gr(k, n) ÿâëÿåòñÿ îäíîðîäíûì ïðîñòðàí-

ñòâîì äëÿ åñòåñòâåííîãî äåéñòâèÿ ãðóïïû GLn è îïèøèòå ñòàáèëèçàòîð

ïðîèçâîëüíîé òî÷êè Gr(k, n).

6. Äîêàæèòå, ÷òî äèôôåðåíöèðóåìîå îòîáðàæåíèå f : X → Y ïîñòî-

ÿííîãî ðàíãà k ëèíåàðèçóåìî â îêðåñòíîñòè ëþáîé òî÷êè x ∈ X, ò.å.

ñóùåñòâóþò òàêèå êîîðäèíàòû â òî÷êàõ x, f(x), ÷òî îòîáðàæåíèå f â

ìàëîé îêðåñòíîñòè x çàäà¼òñÿ ôîðìóëîé

f(x1, . . . , xn) = (x1, . . . , xk, 0, . . . , 0).
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