
Ãðóïïû è àëãåáðû Ëè

Ëèñòîê 10

Ïðåäñòàâëåíèÿ: îñíîâû

1. Ðàññìîòðèì íåïðèâîäèìûå ïðåäñòàâëåíèÿ V,W ãðóïïû Ëè G. Äîêà-
æèòå, ÷òî ïðîñòðàíñòâî èíâàðèàíòîâ (V ⊗W ∗)G ðàâíî íóëþ, åñëè V íå
èçîìîðôíî W . Äîêàæèòå, ÷òî (V ⊗ V ∗)G èçîìîðôíî C.
2. Ïóñòü V � íåïðèâîäèìîå ïðåäñòàâëåíèå àëãåáðû Ëè g. Äîêàæèòå, ÷òî
V ∗ òîæå íåïðèâîäèìî

3. Äîêàæèòå, ÷òî îïåðàòîð êîíå÷íîãî ïîðÿäêà íà êîíå÷íîìåðíîì êîì-
ïëåêñíîì ïðîñòðàíñòâå äèàãîíàëèçóåì.

4. Ïóñòü V � ïðåäñòàâëåíèå àëãåáðû Ëè g. Îïðåäåëèì ïðîñòðàíñòâî
êîèíâàðèàíòîâ ïî ôîðìóëå Vg = V/gV , ãäå gV � ïîäïðîñòðàíñòâî, ïî-
ðîæä¼ííîå âåêòîðàìè xv, x ∈ g, v ∈ V . Äîêàæèòå, ÷òî åñëè V âïîëíå
ïðèâîäèìî, òî êîìïîçèöèÿ V g ↪→ V → Vg ÿâëÿåòñÿ èçîìîðôèçìîì (V g �
ïðîñòðàíñòâî g-èíâàðèàíòîâ â V ).

5. Ïðèâåäèòå ïðèìåð, êîãäà ïðîñòðàíñòâà V g è Vg íå èçîìîðôíû.

6. Äîêàæèòå, ÷òî âòîðàÿ ñèììåòðè÷åñêàÿ ñòåïåíü äâóìåðíîãî âåêòîðíî-
ãî ïðåäñòàâëåíèÿ SL2 èçîìîðôíà ïðèñîåäèí¼ííîìó ïðåäñòàâëåíèþ.
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