
Ãðóïïû è àëãåáðû Ëè

Ëèñòîê 11

Ïðåäñòàâëåíèÿ: ïðèìåðû

1. Äîêàæèòå, ÷òî êîìïëåêñèôèêàöèÿ un èçîìîðôíà gln(C). Îïèøèòå
êîìïëåêñèôèêàöèþ sln(R).
2. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáîå ïðåäñòàâëåíèå àëãåáðû Ëè sl2(C) ìîæåò áûòü

ñíàáæåíî ñòðóêòóðî ïðåäñòàâëåíèÿ àëãåáðû Ëè so3(R).
3. Ïóñòü V � äâóìåðíîå âåêòîðíîå ïðåäñòàâëåíèå SL2(C). Ïðè êàêèõ k
ñèììåòðè÷åñêàÿ ñòåïåíü Sk(V ) ÿâëÿåòñÿ ïðåäñòàâëåíèåì ãðóïïû SO3(R)?
4. Îïèøèòå âñå íåïðèâîäèìûå ïðåäñòàâëåíèÿ ãðóïïû S1.

5. Ðàçëîæèòå òåíçîðíûé êâàäðàò âåêòîðíîãî ïðåäñòàâëåíèÿ GLn(C) íà
íåïðèâîäèìûå êîìïîíåíòû.

6. Ïðè êàêèõ n âåêòîðíîå ïðåäñòàâëåíèå ãðóïïû SLn(C) èçîìîðôíî ñâî-
åìó äâîéñòâåííîìó ïðåäñòàâëåíèþ? Òîò æå âîïðîñ ïðî GLn(C).
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