
Àôôèííûå àëãåáðû Ëè è ïðèëîæåíèÿ

Äîìàøíÿÿ ðàáîòà 2

Îáîçíà÷èì mult(α) = dimL(A)α.

1. Ïóñòü A � îáîù¼ííàÿ ìàòðèöà Êàðòàíà è L(A) � ñîîòâåòñòâóþùàÿ

àëãåáðà Êàöà-Ìóäè. Äîêàæèòå, ÷òî ïðè âñåõ i, j êðàòíîñòè

mult(2(αi + αj)) è mult(αi + sαj)

íå ïðåâîñõîäÿò åäèíèöû.

2. Ïóñòü A =

(
2 −3
−3 2

)
. Ïîêàæèòå, ÷òî mult(2α1 + 3α2) = 2.

3. Ïðîâåðüòå, ÷òî äëÿ ïðîèçâîëüíîé 2×2-ìàòðèöû A ñïðàâåäëèâî íåðà-

âåíñòâîmult(2α1+3α2) ≤ 2. Íàéäèòå óñëîâèÿ, êîãäà ýòà êðàòíîñòü ðàâíà
äâóì.

4. Âû÷èñëèòå ìàòðèöó Êàðòàíà, äèàãðàììó Äûíêèíà è îïèøèòå ñèòåìó

êîðíåé äëÿ ñèìïëåêòè÷åñêîé àëãáåðû Ëè sp2n.

5. Ïóñòü ad � ïðèñîåäèí¼ííîå ïðåäñòàâëåíèå ïðîñòîé àëãåáðû Ëè. Äî-

êàæèòå, ÷òî ad íåïðèâîäèìî è ÷òî ad∗ èçîìîðôíî ad.

6. Âû÷èñëèòå äâîéñòâåííûå ïðåäñòàâëåíèÿ êî âñåì ôóíäàìåíòàëüíûì

ïðåäñòàâëåíèÿì sln.
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