
Àëãåáðà, ñåìèíàð 16�20 íîÿáðÿ: ðàçíîå

1. Äëÿ êàæäîãî ñîñòàâíîãî n ïðèäóìàéòå ôóíêöèþ f : Z/nZ → Z/nZ , êîòîðàÿ íå çàäàåòñÿ

ìíîãî÷ëåíîì.

2. Îïèøèòå íàèìåíüøåå ïîäïîëå â R , ñîäåðæàùåå
√
2 è
√
3 , è ïåðå÷èñëèòå âñå åãî ïîäïîëÿ.

3. Ðåøèòå â öåëûõ ÷èñëàõ óðàâíåíèå Ïåëëÿ x2 − 2y2 = 1 .

4. Äîêàæèòå, ÷òî ôîðìàëüíûé ðÿä
∑

k>0
xk

k!
íåëüçÿ ïðåäñòàâèòü â âèäå îòíîøåíèÿ äâóõ ìíîãî-

÷ëåíîâ.

5. Ïóñòü In � ÷èñëî íåïðèâîäèìûõ ìíîãî÷ëåíîâ ñòåïåíè n íàä ïîëåì Fq .

a) Äîêàæèòå, ÷òî (1− qx)−1 =
∏∞

n=1(1− xn)−In . b) Íàéäèòå In äëÿ ïðîñòîãî n .


