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ÂØÝ, ôàêóëüòåò ìàòåìàòèêè
ïåðâûé êóðñ

1. Îïèøèòå ïîìå÷åííûå äåðåâüÿ, â êîä Ïðþôåðà êîòîðûõ âõîäèò íå
áîëåå äâóõ ïåðåìåííûõ. Îïèøèòå ïîìå÷åííûå äåðåâüÿ, â êîä Ïðþôåðà
êîòîðûõ êàæäàÿ èç ïåðåìåííûõ âõîäèò íå áîëåå îäíîãî ðàçà.

2. Âû÷èñëèòå êîëè÷åñòâî êîðíåâûõ ïîìå÷åííûõ äåðåâüåâ íà 6 âåðøèíàõ,
âàëåíòíîñòü êîðíÿ êîòîðûõ ðàâíà òð¼ì.

Ýéëåðîâ öèêë (ïóòü) â ãðàôå � öèêë (ïóòü), ïðîõîäÿùèé ïî êàæäîìó
ðåáðó ãðàôà ðîâíî îäèí ðàç.

3. Ïðè êàêèõ n ãðàô Kn èìååò ýéëåðîâ öèêë? Òî æå äëÿ ãðàôà Km,n.

4. Â ñâÿçíîì ãðàôå åñòü ýéëåðîâ öèêë òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà ñòå-
ïåíü êàæäîé åãî âåðøèíû ÷¼òíà. Ïðè êàêîì óñëîâèè â ãðàôå ñóùåñòâóåò
ýéëåðîâ ïóòü?

5. Â íàðèñîâàííîì íà ïëîñêîñòè áåç ñàìîïåðåñå÷åíèé ñâÿçíîì ãðàôå åñòü
ýéëåðîâ öèêë òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà ãðàíè ìîæíî ðàñêðàñèòü â 2
öâåòà òàê, ÷òî ïðè ïåðåõîäå ÷åðåç êàæäîå ðåáðî öâåò ìåíÿåòñÿ.

6. Åñëè êîëè÷åñòâî âåðøèí íå÷¼òíîé ñòåïåíè â ñâÿçíîì ãðàôå ðàâíî 2k,
òî ìíîæåñòâî åãî ð¼áåð ìîæíî ïðåäñòàâèòü â âèäå îáúåäèíåíèÿ k ïóòåé,
íèêàêîé èç êîòîðûõ íå ïðîõîäèò íè ïî êàêîìó ðåáðó äâàæäû è íèêàêèå
äâà èç êîòîðûõ íå èìåþò îáùèõ ð¼áåð.

7. Íà ð¼áðàõ ãðàôà, ó êîòîðîãî ñòåïåíü êàæäîé âåðøèíû ÷¼òíà, ìîæíî
ïîñòàâèòü ñòðåëêè òàê, ÷òî ó êàæäîé âåðøèíû âõîäÿùàÿ ñòåïåíü áóäåò
ñîâïàäàòü ñ èñõîäÿùåé.

8. Ïóñòü tn = nn−1. Äîêàæèòå ïðÿìîé ïîäñòàíîâêîé, ÷òî ýïô ÷èñåë tn
ÿâëÿåòñÿ îáðàòíûì ðÿäîì ê xe−x.
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