
ìÉÓÔÏË 51. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ �ÌÏÝÁÄÉ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÏ×, �ÏÓÔÒÏÅÎÎÙÈ ÎÁ ÌÀÂÏÊ �ÁÒÅ ÓÏ�ÒÑÖÅÎÎÙÈ �ÏÌÕ-ÄÉÁÍÅÔÒÏ× ÜÌÌÉ�ÓÁ, ÒÁ×ÎÙ.2. ÷ ÁÆÆÉÎÎÕÀ ËÒÉ×ÕÀ ×ÔÏÒÏÇÏ �ÏÒÑÄËÁ ×�ÉÓÁÎ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ �ÅÎÔÒ ËÒÉ×ÏÊÉ �ÅÎÔÒ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ ÓÏ×�ÁÄÁÀÔ.3. îÁÊÔÉ �ÒÑÍÕÀ, ÞÅÔ×ÅÒÔÕÀ ÇÁÒÍÏÎÉÞÅÓËÕÀ Ë Ä×ÕÍ ÓÔÏÒÏÎÁÍ AB É AC ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ É ÂÉÓÓÅË-ÔÒÉÓÅ, ×ÙÈÏÄÑÝÅÊ ÉÚ ×ÅÒÛÉÎÙ A.4. óÏÓÔÁ×ÉÔØ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ ËÒÉ×ÏÊ ×ÔÏÒÏÇÏ �ÏÒÑÄËÁ, �ÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ 5 ÔÏÞÅË Ó ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÍÉËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ A(0 : 0 : 1), B(0 : 1 : 1), C(1 : 0 : 1), D(1 : 5 : 1), E(5 : 1 : 1).5. ëÏÎÉËÁ C × ÁÆÆÉÎÎÏÊ ËÁÒÔÅ (x; y) ÚÁÄÁÎÁ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅÍ xy = 1. îÁ�ÉÓÁÔØ Å£ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ ×ÁÆÆÉÎÎÙÈ ËÁÒÔÁÈ (x; z) É (y; z). îÁÊÔÉ ÔÏÞËÉ ËÒÉ×ÏÊ C, ÌÅÖÁÝÉÅ ÎÁ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÓÔÉ.6. îÁ ÁÆÆÉÎÎÏÊ ËÁÒÔÅ (x; y) ÚÁÄÁÎÁ �ÒÑÍÁÑ L: x = 2t+ 1, y = 3t� 2. îÁÊÔÉ limt!1(x(t); y(t)) × P2.7. ðÕÓÔØ l1 É l2 { Ä×Å �ÒÑÍÙÅ × P2. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÔÏÞËÕ A =2 l1 [ l2. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ �ÅÎÔÒÁÌØÎÕÀ �ÒÏ-ÅË�ÉÀ �A: l1 ! l2 ÉÚ ÔÏÞËÉ A �ÒÑÍÏÊ l1 ÎÁ �ÒÑÍÕÀ l2. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÔÁËÏÅ �ÒÏÅËÔÉ×ÎÏÅ�ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ': P2 ! P2, ÞÔÏ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ ' ÎÁ �ÒÑÍÕÀ l1 ÓÏ×�ÁÄÁÅÔ Ó �A. íÏÖÎÏ ÌÉ ÕÔ×ÅÒÖÄÁÔØÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÏÓÔØ ÔÁËÏÇÏ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ '?8. îÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Ó ÄÉÁÍÅÔÒÏÍ AC ×ÙÂÒÁÎÁ �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÁÑ ÔÏÞËÁ B, ÏÔÌÉÞÎÁÑ ÏÔ A É C. ðÕÓÔØM É N { ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÈÏÒÄ AB, BC, Á P É Q { ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÍÅÎØÛÉÈ ÄÕÇ, ÓÔÑÇÉ×ÁÅÍÙÈ ÜÔÉÍÉ ÈÏÒÄÁÍÉ.ðÒÑÍÙÅ AQ É BC �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ K, Á �ÒÑÍÙÅ CP É AB { × ÔÏÞËÅ L. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ MQ,NP É KL �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ.9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÁÑ ÎÅÔÏÖÄÅÓÔ×ÅÎÎÁÑ ÉÎ×ÏÌÀ�ÉÑ �: P2 ! P2 (Ô.Å. �ÒÏ-ÅËÔÉ×ÎÏÅ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ×ÔÏÒÏÇÏ �ÏÒÑÄËÁ), ËÏÔÏÒÏÅ ÏÓÔÁ×ÌÑÅÔ ÎÁ ÍÅÓÔÅ ÔÏÞËÕ A(1; 1; 1) É ËÁÖÄÕÀÔÏÞËÕ �ÒÑÍÏÊ l: 2X + Y + Z = 0. îÁÊÔÉ �(1; 2; 3).10. þÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË ABCD ×�ÉÓÁÎ × ÎÅ×ÙÒÏÖÄÅÎÎÕÀ �ÒÏÅËÔÉ×ÎÕÀ ËÒÉ×ÕÀ ×ÔÏÒÏÇÏ �ÏÒÑÄËÁ.ðÒÑÍÙÅ AC, BD É �ÒÑÍÕÀ, �ÒÏÈÏÄÑÝÕÀ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ �ÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ AB \ CD É AD \ BC, ÎÁÚÏ×ÅÍÄÉÁÇÏÎÁÌÑÍÉ �ÏÌÎÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCD. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÅÇÏ ÄÉÁÇÏÎÁÌØ ÅÓÔØ �ÏÌÑÒÁÔÏÞËÉ �ÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ Ä×ÕÈ ÄÒÕÇÉÈ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ.


