
Òåîðèÿ ÷èñåë. Ýêçàìåí

1. Êàêèå ïðîñòûå ÷èñëà ìîæíî çàïèñàòü â âèäå x2 + 13y2, ãäå x è y - ðàöèî-

íàëüíûå ÷èñëà? Åñëè ìîæíî, òî ñêîëüêèìè ñïîñîáàìè?

2. Ïðè êàêèõ ïðîñòûõ p èäåàë (p) ⊂ Z[
√
−13] - ïðîñòîé?

3. Âû÷èñëèòå ãðóïïó êëàññîâ èäåàëîâ êîëüöà Z[
√
−13].

4. Êàêèå ïðîñòûå ÷èñëà ìîæíî çàïèñàòü â âèäå x2 + 13y2, ãäå x è y - öåëûå

÷èñëà? Åñëè ìîæíî, òî ñêîëüêèìè ñïîñîáàìè?

5. Êàêèå öåëûå ÷èñëà ìîæíî çàïèñàòü â âèäå x2+13y2, ãäå x è y - öåëûå ÷èñëà?
6. Ïóñòü A - ìàêñèìàëüíûé ïîðÿäîê â ïîëå Q(

√
5). Íàéäèòå îáðàçóþùèå ãðóï-

ïû åäèíèö â A.
7. Ïóñòü K = Q(

√
5). Âû÷èñëèòå ïðåäåë

lim
s→1

(s− 1)ζK(s).

8. Ïóñòü A - ìàêñèìàëüíûé ïîðÿäîê â ïîëå Q(
√
5). Äëÿ âåùåñòâåííîãî ÷èñëà

r, oáîçíà÷èì ÷åðåç N(r) ÷èñëî èäåàëîâ I ⊂ A ñ íîðìîé ≤ r. Âû÷èñëèòå ïðåäåë

lim
r→∞

N(r)

r
.

1


