
Ãðóïïû è àëãåáðû Ëè II. Ñåìèíàð 15.03.17

Çàäà÷à 1. Äëÿ ìàòðèöû g ∈ SL(2,R) âû÷èñëèòå ÿâíî ìàòðè÷íûå êîýôôèöèåíòû
ðàçëîæåíèé Èâàñàâà:(
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′
i > 0. Âñåãäà ëè îíî èìååò ìåñòî? Îäíîçíà÷íî ëè îíî?

Çàäà÷à 2. a) Äîêàæèòå, ÷òî âñå îäíîìåðíûå ïðåäñòàâëåíèÿ ãðóïïû R∗ îïðåäåëÿþòñÿ
ôîðìóëîé λ→ |λ|s−1sgnε(λ).

á) Îïèøèòå âñå îäíîìåðíûå ïðåäñòàâëåíèÿ ãðóïïû C∗.

Çàäà÷à 3. Ïîñòðîéòå èçîìîðôèçìû ãðóïï:
à) SL(2,R) è SU(1, 1)
á) SU(2)/(±1) è SO(3),
â)* SL(2,R)/(±1) è SO0(2, 1).

Çàäà÷à 4. Âûïèøèòå ðàçëîæåíèå Èâàñàâà äëÿ ãðóïïû SU(1, 1)

Çàäà÷à 5. Âûïèøèòå äåéñòâèå ýëåìåíòà g =

(
0 −1
1 0

)
â ïðîñòðàíñòâå Dχ îñíîâíîé

ñåðèè. Âûâåäèòå îòñþäà àñèìïòîòèêó ôóíêöèé èç Dχ ïðè z →∞. Ïîëó÷èòå òîò æå
ðåçóëüòàò èç îïèñàíèÿ Dχ â îäíîðîäíûõ ôóíêöèÿõ

Çàäà÷à 6. Âûïèøèòå äåéñòâèå àëãåáðû Ëè sl(2,R) â ïðîñòðàíñòâå Dχ îñíîâíîé ñå-
ðèè

Çàäà÷à 7. Âûïèøèòå äåéñòâèå àëãåáðû Ëè su(1, 1) â ïðîñòðàíñòâå Dχ îñíîâíîé
ñåðèè â áàçèñå ôóíêöèé vm(g), ÷üå îãðàíè÷åíèå íà êîìïàêòíóþ ïîäãðóïïó åñòü eimϕ

Çàäà÷à 8. Âû÷èñëèòå äåéñòâèå îïåðàòîðà Êàçèìèðà â ïðîñòðàíñòâå Dχ

Çàäà÷à 9. Äîêàæèòå, ÷òî êîíå÷íîìåðíûå ïðåäñòàâëåíèÿ SL(2,R) íå óíèòàðíû (íå
óíèòàðèçóåìû)
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