
Ñåìèíàðû 8-10. Íåêîòîðûå ïðåäñòàâëåíèÿ àëãåáðû Âèðàñîðî.

Ïóñòü Li = zi+1 ∂
∂z , i ∈ Z � ñòàíäàðòíûé áàçèñ â àëãåáðå Ëè âåêòîðíûõ ïîëåé íà îêðóæíîñòè. Àëãåáðîé

Âèðàñîðî íàçûâàåòñÿ öåíòðàëüíîå ðàñøèðåíèå V ir ýòîé àëãåáðû Ëè ïðè ïîìîùè ýëåìåíòà C, êîììóòàòîð
çàäàí êàê

[Li, Lj ] = (j − i)Li+j + δi+j,0
i3 − i

12
C

Çàäà÷à 1. Ïóñòü Fλ,µ � ïðåäñòàâëåíèå àëãåáðû Ëè âåêòîðíûõ ïîëåé â ïðîñòðàíñòâå òåíçîðíûõ ïîëåé

âèäà zµ+i( ∂
∂z )

λ.

(à) Ïîêàæèòå, ÷òî íà ïðîñòðàíñòâå Mλ,µ := Λ
∞
2 Fλ,µ êîððåêòíî îïðåäåëåíî äåéñòâèå àëãåáðû Âèðà-

ñîðî.

(á) Äîêàæèòå, ÷òî íà Mλ,µ ýëåìåíò C ∈ V ir äåéñòâóåò ñêàëÿðîì, è íàéäèòå ýòîò ñêàëÿð.

Çàäà÷à 2. Äîêàæèòå, ÷òî ïðè îáùèõ çíà÷åíèÿõ λ, µ ∈ C ïðåäñòàâëåíèå Mλ,µ íåïðèâîäèìî.

Çàäà÷à 3. Ïîñòðîéòå ãîìîìîðôèçìû
(à) Mλ,µ ⊗ Fλ,µ → Mλ,µ+1;

(á) Mλ,µ ⊗ Λ2Fλ,µ → Mλ,µ+2;

(â) Mλ,µ ⊗ ΛkFλ,µ → Mλ,µ+k.

Çàäà÷à 4.
(à) Ïðè êàêèõ λ, µ â ëîêàëüíîì ïîïîëíåíèè ìîäóëÿ ΛkFλ,µ åñòü V ir-èíâàðèàíòíûé ýëåìåíò?

(á) Ïîêàæèòå, ÷òî ïðè ýòèõ çíà÷åíèÿõ ïàðàìåòðîâ ìîäóëü Mλ,µ+k ïðèâîäèì.
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