
Ãðóïïû è àëãåáðû Ëè II

Ñåìèíàð 4

1. Äîêàæèòå, ÷òî âñå ñèììåòðè÷åñêèå ñòåïåíè âåêòîðíîãî ïðåäñòàâëåíèÿ

V àëãåáðû Ëè sln ÿâëÿþòñÿ íåïðèâîäèìûìè ïðåäñòàâëåíèÿìè sln.

2. Äîêàæèòå, ÷òî âñå âíåøíèå ñòåïåíè âåêòîðíîãî ïðåäñòàâëåíèÿ V àë-

ãåáðû Ëè sln ÿâëÿþòñÿ íåïðèâîäèìûìè ïðåäñòàâëåíèÿìè sln.

3. Ðàçëîæèòå íà íåïðèâîäèìûå êîìïîíåíòû n-óþ òåíçîðíóþ ñòåïåíü

äâóìåðíîãî íåïðèâîäèìîãî ïðåäñòàâëåíèÿ sl2.

4. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ãðóïïû SL2(R) ýêñïîíåíöèàëüíîå îòîáðàæåíèå íå
ñþðúåêòèâíî.

5. Ïîñòðîéòå íåïðèâîäèìîå ïðåäñòàâëåíèå ðàçìåðíîñòè 5 àëãåáðû Ëè

sp4(C)
6. Îïèøèòå àëãåáðó Ëè öåíòðàëèçàòîðà ýëåìåíòà g èç ãðóïïû Ëè G.

7. Ïóñòü G � ãðóïïà Ëè, g � å¼ àëãåáðà Ëè. Äëÿ ýëåìåíòà x ∈ g ðàññìîò-
ðèì åãî ñòàáèëèçàòîð Z(x) â G îòíîñèòåëüíî ïðèñîåäèí¼ííîãî äåéñòâèÿ.

Îïèøèòå àëãåáðó Ëè ãðóïïû Z(x).

8∗. Ïîñòðîéòå åñòåñòâåííóþ ñòðóêòóðó àññîöèàòèâíîé àëãåáðû íà ïðÿ-

ìîé ñóììå âñåõ äâîéñòâåíûõ íåïðèâîäèìûõ ïðåäñòàâëåíèé sl2. Îïèùèòå
ÿ âíî ïîëó÷èâøóþñÿ àëãåáðó. Òîò æå âîïðîñ ïðî sl3.
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