
Ãðóïïû è àëãåáðû Ëè II. Ñåìèíàð 15.03.18

Çàäà÷à 1. a) Îïèøèòå ãðóïïó ñîáñòâåííûõ è íåñîáñòâåííûõ äâèæåíèé ïëîñêîñòè.
Ïðåäñòàâüòå åå â âèäå ïðÿìîãî ïðîèçâåäåíèÿ êîìïàêòíîé è íåêîìïàêòíîé ãðóïïû.
Îïèøèòå àëãåáðó Ëè
â) Îïèøèòå ãðóïïó PGL(2,R) ïðîåêòèâíûõ ïðåîáðàçîâàíèé ïëîñêîñòè (â äðóãîé
òåðìèíîëîãèè, ãðóïïó ïðåîáðàçîâàíèé ïðîåêòèâíîé ïðÿìîé)

Çàäà÷à 2. Îïèøèòå òîïîëîãèþ è ãîìîòîïè÷åñêèé òèï ãðóïï SU(2), SO(3), SL(2,R),
PGL(2,R), U(2), O(3), GL(2,R).

Çàäà÷à 3. à) Îòîæäåñòâèòå îòêðûòûé åäèíè÷íûé äèñê ñ îäíîðîäíûì ïðîñòðàí-
ñòâîì SU(1, 1)/U(1) ' SU(1, 1)/SO(2,R).
á) Îïèøèòå äåéñòâèå è îðáèòû ïîäãðóïïû äèàãîíàëüíûõ ìàòðèö

â) Îïèøèòå äåéñòâèå è îðáèòû ïîäãðóïï ìàòðèö âèäà

(
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)
;

Çàäà÷à 4. Ïîêàæèòå, ÷òî äåéñòâèå SU(1, 1) íà D ñîõðàíÿåò ìåòðèêó dzdz̄
2(1−|z|2)2
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