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Çàäà÷à 1. Äëÿ êîíå÷íîãî ðàñøèðåíèÿ K ⊂ L îáîçíà÷èì ÷åðåç {L :
K} ÷èñëî âëîæåíèé ïîëÿ L â àëãåáðàè÷åñêîå çàìûêàíèå K ïîëÿ K, òîæ-
äåñòâåííûõ íà K. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ áàøíè ðàñøèðåíèé F ⊂ K ⊂ L
âûïîëíÿåòñÿ ðàâåíñòâî

{K : F}{L : K} = {L : F}.

Çàäà÷à 2. Ïóñòü F ⊂ K ⊂ L - àëãåáðàè÷åñêèå ðàñøèðåíèÿ.
(a) Ïðåäïîëîæèì, ÷òî F ⊂ K è K ⊂ L - íîðìàëüíûå ðàñøèðåíèÿ. Ïðàâ-
äà ëè, ÷òî F ⊂ L - íîðìàëüíîå ðàñøèðåíèå?
(á) Ïðåäïîëîæèì, ÷òî F ⊂ K è K ⊂ L - ñåïàðàáåëüíûå ðàñøèðåíèÿ.
Ïðàâäà ëè, ÷òî F ⊂ L - ñåïàðàáåëüíîå ðàñøèðåíèå?

Çàäà÷à 3. Ïóñòü α ∈ K è β ∈ K - ðàçëè÷íûå êîðíè ñåïàðàáåëüíîãî
ïîëèíîìà1 f(x) ∈ K[x] ñòåïåíè d > 1. Äîêàæèòå, ÷òî

[K(α + β) : K] ≤ d(d− 1)

2
.

Çàäà÷à 4. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáîå àëãåáðàè÷åñêîå ðàñøèðåíèå êîíå÷-
íîãî ïîëÿ ÿâëÿåòñÿ íîðìàëüíûì.

Çàäà÷à 5. Ïóñòü K è L - êîíå÷íûå ïîëÿ. Äîêàæèòå, ÷òî K ìîæíî
âëîæèòü â L òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà |L| - ñòåïåíü |K|.

Çàäà÷à 6. (a) Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáîãî n > 0 ñóùåñòâóåò íåïðèâî-
äèìûé ìíîãî÷ëåí f(x) ∈ Fp[x] ñòåïåíè n.
(á) Ñêîëüêî ñóùåñòâóåò íåïðèâîäèìûõ ìíîãî÷ëåíîâ f(x) ∈ Fp[x] ñòåïåíè
5?

1Íàïîìíèì, ÷òî ïîëèíîì f(x) ∈ K[x] íàçûâàåòñÿ ñåïàðàáåëüíûì, åñëè íåãî íåò

êðàòíûõ êîðíåé â àëãåáðàè÷åñêîì çàìûêàíèè K ïîëÿ K.


