
Äîïîëíèòåëüíûå ãëàâû àëãåáðû. Çàäà÷è ê ñåìèíàðó 2.

Çàäà÷à 1. Îïèøèòå ïîëå ÷àñòíûõ êîëüöà (à) Z[i]; (á) Z[x]; (â) C[[x]].
(ã) Âåðíî ëè, ÷òî ïîëå ÷àñòíûõ Z[[x]] èçîìîðôíî Q((x))?
(ä) Ïîêàæèòå, ÷òî ïîëå ÷àñòíûõ êîëüöà C[[x, y]] íå ñîâïàäàåò ñ C((x, y)); (å) è ñ C((x))((y)) òîæå

íå ñîâïàäàåò.
(æ) Ïîêàæèòå, ÷òî ïîëå ÷àñòíûõ C[x, y]/(x2 + y2 − 1) èçîìîðôíî C(t);
(ç) Òîò æå âîïðîñ ïðî êîëüöî C[x, y]/(x2 − y3).

Çàäà÷à 2. Ïîêàæèòå, ÷òî ñëåäóþùèå ìíîãî÷ëåíû íåïðèâîäèìû íàä ïîëåì Q:
(à) x5 − 12x3 + 36x− 12; (á) xp−1 + . . .+ x+ 1 (p � ïðîñòîå ÷èñëî);
(â) x5 + 33x2 − 11x− 8; (ã) x5 − 5x4 − 6x− 1;
(ä) (x− a1) . . . (x− an)− 1 (a1, . . . , an � ðàçëè÷íûå öåëûå ÷èñëà);
(å) (x− a1)

2 . . . (x− an)
2 + 1 (a1, . . . , an � ðàçëè÷íûå öåëûå ÷èñëà).

Çàäà÷à 3. Ïîêàæèòå, ÷òî ïëîñêàÿ êîìïëåêñíàÿ êðèâàÿ, çàäàííàÿ óðàâíåíèåì
(à) y2 = x3 + px+ q;
(á) y3 + x3 + cxy + cy + 1 = 0 íå ÿâëÿåòñÿ îáúåäèíåíèåì äâóõ ðàçíûõ àëãåáðè÷åñêèõ êðèâûõ.

Çàäà÷à 4. Ðàçëîæèòå íà ìíîæèòåëè îïðåäåëèòåëü ìàòðèöû:
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