
Äîïîëíèòåëüíûå ãëàâû àëãåáðû. Çàäà÷è ê ñåìèíàðó 3.

Çàäà÷à 1. Âû÷èñëèòå ðåçóëüòàíò ñëåäóþùèõ ìíîãî÷ëåíîâ: (à) x3 − x2 + 2x+ 1, 2x2 − x− 1; (á)
xn + xn−1 + . . .+ x+ 1, xk + xk−1 + . . .+ x+ 1; (â)∗ êðóãîâûõ ìíîãî÷ëåíîâ Φn, Φk.

Çàäà÷à 2. Íàéäèòå âñå òî÷êè ïåðåñå÷åíèÿ êðèâûõ, çàäàííûõ óðàâíåíèÿìè

(à) x2y + 3xy + 2y + 3 = 0 è 2xy − 2x+ 2y + 3 = 0;
(á) x2 − 2xy + xy3 = 0 è x2 + y2 − 2 = 0;
(â) y2 + (x− 4)y + x2 − 2x+ 3 = 0 è y3 − 5y2 + (x+ 7)y + x3 − x2 − 5x− 3 = 0.

Çàäà÷à 3. Â ñêîëüêèõ òî÷êàõ ìîãóò ïåðåñåêàòüñÿ äâå (à) êâàäðèêè; (á) êðèâûå ïîðÿäêà 2 è 3 â

CP2?
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(à) Ïîêàæèòå, ÷òî D(A) = ±a−1n R(A,A′) ∈ Z[a0, . . . , an].
(á) Ïîêàæèòå, ÷òî D(AB) = D(A)D(B)R(A,B)2.

Çàäà÷à 5. Âû÷èñëèòå äèñêðèìèíàíò ìíîãî÷ëåíà (à) xn + xn−1 + . . .+ x+ 1; (á) 1 + x
1! + . . .+ xn

n! ;

(â)∗ Φn.

Çàäà÷à 6. Ïðè êàêèõ çíà÷åíèÿõ λ ìíîãî÷ëåí x4 − 4x+ λ èìååò êðàòíûé êîðåíü?
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