
Äîïîëíèòåëüíûå ãëàâû àëãåáðû. Çàäà÷è ê ñåìèíàðó 4.

Çàäà÷à 1. (à) Çíàÿ ðàçëîæåíèå êîíå÷íîé àáåëåâîé ãðóïïû â ïðÿìóþ ñóììó ïðèìàðíûõ, íàéäèòå â

íåé öèëè÷åñêóþ ïîäãðóïïó ìàêñèìàëüíîãî ïîðÿäêà.

(á) Çíàÿ æîðäàíîâó íîðìàëüíóþ ôîðìó ëèíåéíîãî îïåðàòîðà, íàéäèòå åãî ìèíèìàëüíûé ìíîãî÷ëåí.

Çàäà÷à 2. Îáúÿñíèòå, êàê, çíàÿ æîðäàíîâó íîðìàëüíóþ ôîðìó ëèíåéíîãî îïåðàòîðà, (à) íàéòè

êîìïîçèöèîííûé ðÿä ñîîòâåòñòâóþùåãî C[x]-ìîäóëÿ; (á) ðàçëîæèòü ñîîòâåòñòâóþùèé C[x]-ìîäóëü â

ïðÿìóþ ñóììó íåðàçëîæèìûõ.

Çàäà÷à 3. (à) Ïðèâåäèòå ïðèìåð áåñêîíå÷íîïîðîæäåííîãî íåðàçëîæèìîãî Z-ìîäóëÿ. (á) ... íå
ñîäåðæàùåãî ñâîáîäíûõ ïîäìîäóëåé.

(â) Òå æå âîïðîñû äëÿ C[x]-ìîäóëåé.
Çàäà÷à 4. Îïèøèòå ñ òî÷íîñòüþ äî èçîìîðôèçìà âñå ìîäóëè M íàä C[x, y], òàêèå, ÷òî (à) dimCM =

2; (á)∗ dimCM = 3.

Çàäà÷à 5. (à) Íàéäèòå êîìïîçèöèîííûå ðÿäû ìîäóëåé èç ïðåäûäóùåé çàäà÷è.

(á) Ðàçëîæèòå ìîäóëè èç ïðåäûäóùåé çàäà÷è â ïðÿìûå ñóììû íåðàçëîæèìûõ.

Çàäà÷à 6. (à) Îïèøèòå âñå Z[x]-ìîäóëè ïîðÿäêà 3 è 9 ñ òî÷íîñòüþ äî èçîìîðôèçìà.

(á)∗ Òîò æå âîïðîñ äëÿ ïîðÿäêà 27.
(â) Íàéäèòå êîìïîçèöèîííûå ðÿäû âñåõ ýòèõ ìîäóëåé.

(ã) Ðàçëîæèòå ýòè ìîäóëè â ïðÿìûå ñóììû íåðàçëîæèìûõ.

Çàäà÷à 7. (à) Îïèøèòå âñå ðàñøèðåíèÿ Z-ìîäóëÿ Z/6Z ïðè ïîìîùè Z/10Z ñ òî÷íîñòüþ äî èçîìîð-

ôèçìà.

(á) Òîò æå âîïðîñ äëÿ C[x]-ìîäóëåé C[x]/(x2 − 1) è C[x]/(x2 − x).
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