
Äîïîëíèòåëüíûå ãëàâû àëãåáðû. Çàäà÷è ê ñåìèíàðó 5.

Çàäà÷à 1. Ïðèâåäèòå ïðèìåð íåñâîáîäíîãî êîíå÷íîïîðîæäåííîãî C[x, y]-ìîäóëÿ áåç êðó÷åíèÿ.

Çàäà÷à 2.Êîíå÷íîïîðîæäåííàÿ àáåëåâà ãðóïïàA òàêîâà, ÷òîHom(A,Z) = 0. (à)ÍàéäèòåHom(A,Q).
(á) Íàéäèòå Hom(A,Q/Z).
Çàäà÷à 3. Íàéäèòå ìèíèìàëüíîå âîçìîæíîå êîëè÷åñòâî îáðàçóþùèõ àáåëåâîé ãðóïïû Z/3Z⊕Z/5Z⊕

Z/7Z⊕ . . .⊕ Z/31Z.
Çàäà÷à 4. (à) Îáúÿñíèòå, êàê ïî ïàðå ìíîãî÷ëåíîâ P (x), Q(x) ∈ C[x] ïîíÿòü, ñóùåñòâóåò ëè ëèíåé-

íûé îïåðàòîð ñ õàðàêòåðèñòè÷åñêèì ìíîãî÷ëåíîì P (x) è ìèíèìàëüíûì ìíîãî÷ëåíîì Q(x).
(á) Îáúÿñíèòå êàê îïèñàòü âñå âîçìîæíûå æîðäàíîâû ôîðìû òàêèõ ìàòðèö.

Çàäà÷à 5. Âûðàçèòå ìèíèìàëüíûé ìíîãî÷ëåí ìàòðèöû A ÷åðåç ìèíîðû ìàòðèöû xE −A.

Çàäà÷à 6. (à) Îïèøèòå êîëüöî ýíäîìîðôèçìîâ Z-ìîäóëÿ Z/nZ.
(á) Òîò æå âîïðîñ äëÿ Z-ìîäóëÿ Z/nZ⊕ Z/mZ.
(â) Òå æå âîïðîñû äëÿ C[x]-ìîäóëåé C[x]/(P (x)) è C[x]/(P (x))⊕ C[x]/(Q(x)).
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