
Äîïîëíèòåëüíûå ãëàâû àëãåáðû. Çàäà÷è ê ñåìèíàðó 9.

Çàäà÷à 1. Îïèøèòå âñå ïîëóïðîñòûå êîíå÷íîïîðîæäåííûå ìîäóëè íàä (à) Z; (á) C[x]; (â)
C[x, y]; (ã)∗ Z[x]-ìîäóëè, êîíå÷íîïîðîæäåííûå íàä Z.

Çàäà÷à 2. Óêàæèòå êàêîé-íèáóäü (à) íåïîëóïðîñòîé; (á) íåîäíîìåðíûé ïðîñòîé ìîäóëü íàä
ñâîáîäíîé àëãåáðîé ñ äâóìÿ îáðàçóþùèìè íàä C.
Çàäà÷à 3. (à) Íàéäèòå âñå ëåâûå, ïðàâûå è äâóñòîðîííèå èäåàëû àëãåáðå MatN (F) ìàòðèö íàä

ïîëåì F. (á) Îïèøèòå âñå êîíå÷íîïîðîæäåííûå ìîäóëè íàä ýòîé àëãåáðîé.
(â) Òå æå âîïðîñû äëÿ ìàòðè÷íîé àëãåáðû íàä òåëîì.

Çàäà÷à 4. Êàêèå èç ñëåäóþùèõ êîëåö ïîëóïðîñòû? (à) R[x]/(x2 + px + q) (â çàâèñèìîñòè îò p è
q); (á) Z/nZ (â çàâèñèìîñòè îò n); (â) MatN (R), ãäå R � êîëüöî èç ïðåäûäóùèõ ïóíêòîâ; (ã)
êîëüöî âåðõíåòðåóãîëüíûõ ìàòðèö íàä ïîëåì; (ä) êîëüöî ìàòðèö íàä ïîëåì, êîììóòèðóþùèõ ñ äàííîé
ìàòðèöåé (â çàâèñèìîñòè îò åå ôðîáåíèóñîâîé ôîðìû).

Çàäà÷à 5. Îïèøèòå âñå ïðîñòûå ìîäóëè íàä ïîëóïðîñòûìè êîëüöàìè èç ïðåäûäóùåé çàäà÷è.

Çàäà÷à 6. (à) Äîêàæèòå, ÷òî êîëüöî êîìïëåêñíûõ ìàòðèö âèäà

(
a b
−b̄ ā

)
ïîëóïðîñòî.

(á) Íàéäèòå åãî öåíòðàëèçàòîð â àëãåáðå Mat2(C).
(â) Íå ïðîòèâîðå÷èò ëè ýòî òåîðåìå î äâîéíîì öåíòðàëèçàòîðå?
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