
Äîïîëíèòåëüíûå ãëàâû àëãåáðû. Çàäà÷è ê ñåìèíàðó 13.

Çàäà÷à 1. Ïóñòü V = Cn−1 � ïðåäñòàâëåíèå ãðóïïû Sn ñèììåòðèÿìè òåòðàýäðà.
(à) Äîêàæèòå, ÷òî âñå ïðåäñòàâëåíèÿ âèäà ΛkV íåïðèâîäèìû.
(á) Êàêèì äèàãðàììàì Þíãà îíè ñîîòâåòñòâóþò?

Çàäà÷à 2. Ïóñòü Sn−1 ⊂ Sn � ñòàíäàðòíîå âëîæåíèå â êà÷åñòâå ñòàáèëèçàòîðà ýëåìåíòà n ∈ {1, . . . , n}.
(à) Âûïèøèòå êàêîé-íèáóäü áàçèñ â öåíòðàëèçàòîðå Sn−1 â ãðóïïîâîé àëãåáðå CSn (ò.å. â ïîäàëãåáðå

èíâàðèàíòîâ Z = (CSn)Sn−1 îòíîñèòåëüíî äåéñòâèÿ ñîïðÿæåíèÿìè).
(á) Äîêàæèòå, ÷òî âñå ýëåìåíòû ïîäàëãåáðû Z èíâàðèàíòíû îòíîñèòåëüíî àíòèàâòîìîðôèçìà CSn →

CSn, ïåðåâîäÿùåãî ëþáîé ãðóïïîâîé ýëåìåíò g ∈ Sn â g−1.
(â) Äîêàæèòå, ÷òî àëãåáðà Z êîììóòàòèâíà.
(ã) Äîêàæèòå, ÷òî îãðàíè÷åíèå ëþáîãî íåïðèâîäèìîãî ïðåäñòàâëåíèÿ ãðóïïû Sn à ïîäãðóïïó Sn−1

ðàñêëàäûâàåòñÿ â ïðÿìóþ ñóììó íåïðèâîäèìûõ áåç êðàòíîñòåé.
(ä) Ïóñòü Vλ � íåïðèâîäèìîå ïðåäñòàâëåíèå Sn, ñîîòâåòñòâóþùåå äèàãðàììå Þíãà λ. Êàêèå äèà-

ãðàììû Þíãà âñòðå÷àþòñÿ â ðàçëîæåíèè îãðàíè÷åíèÿ ResSn
Sn−1

Vλ?

(å) Äîêàæèòå, ÷òî ðàçìåðíîñòü Vλ ðàâíà êîëè÷åñòâó ñòàíäàðòíûõ òàáëèö Þíãà ôîðìû λ.

Çàäà÷à 3. (à) Òå æå âîïðîñû, ÷òî è â ïðåäûäóùåé çàäà÷å, äëÿ ñòàíäàðòíîãî âëîæåíèÿ Sn−2×S2 ⊂ Sn.
(á) Îïèøèòå (çàäàéòå îáðàçóþùèìè è ñîîòíîøåíèÿìè) öåíòðàëèçàòîðíóþ ïîäàëãåáðó (CSn)Sn−2 .

Çàäà÷à 4. Ïóñòü V = Cn � ïðåäñòàâëåíèå ãðóïïû Sn ïåðåñòàíîâêàìè áàçèñíûõ ýëåìåíòîâ.
(à) Ïîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáîãî ïðåäñòàâëåíèÿ W ãðóïïû Sn âûïîëíåíî IndSn
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(á) Ïîêàæèòå, ÷òî Res
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