
Задачи к 31.05.
(1) Докажите, что четыре касательные к гладкой кубике, про-

веденные из точки на этой кубике, всегда различны.
(2) Докажите, что гессиан гладкой кубической кривой X каса-

ется касательной к кривой X, проведенной в точке перегиба
кривой X. (Напоминаю, что мы уже доказали, что в точке
перегиба кубика и ее гессиан пересекаются трансверсально!)

(3) Докажите, что в сизигическом пучке (это пучок, натянутый
на произвольную неособую кубику и ее гессиан; мы доказа-
ли, что из любой неособой кубики таким образом получает-
ся один и тот же пучок) каждая неособая кубика является
гессианом ровно трех кубик этого пучка.

(4) Можно ли распространить предыдущее утверждение на осо-
бые кубики в сизигическом пучке? Какие они?

(5) Точка перегиба кривой X называется точкой простого пе-
региба, если касательная к кривой в этой точке пересекает
кривую ровно трехкратно. Докажите, что в точке простого
перегиба кривая X пересекается со своим гессианом транс-
версально.

(6) Докажите, что если в качестве нуля группового закона на
кубике выбрана выбрана точка перегиба, то элементами по-
рядка 3 являются остальные точки перегиба.

(7) Сколько элементов порядка 4 есть в этой группе?
(8) Как, пользуясь только формулой разложения синуса в бес-

конечное произведение
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)
доказать его периодичность, считая, больше ничего о синусе
мы не знаем?
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