
îéó çÅÏÍÅÔÒÉÑ É ÇÒÕ��Ù ÏÓÅÎØÀ 2019(ï.÷. û×ÁÒ�ÍÁÎ)çÌÁ×ÎÁÑ ÔÅÍÁ: ÔÒÏÊËÉ íÁÒËÏ×Á É ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÁÑ ÇÅÏÍÅÔÒÉÑúÁÄÁÞÉ ÄÌÑ �ÏÄÇÏÔÏ×ËÉ Ë ÚÁÞÅÔÕåÓÌÉ ÷Ù ÓÔÕÄÅÎÔ-ÁÒÇÏÎÁ×Ô, ÔÏ ×ÓÅ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ, ÎÕÖÎÙÅ ÄÌÑ �ÏÎÉÍÁÎÉÑ ÕÓÌÏ×ÉÊ ÚÁÄÁÞ,ÍÏÖÎÏ ÎÁÊÔÉ × éÎÔÅÒÎÅÔÅ,Á ÔÁËÖÅ ÎÁ ÓÔÒÁÎÉ�ÁÈ ËÎÉÇ:ëÏÎ×ÅÊ, ë×ÁÄÒÁÔÉÞÎÙÅ ÆÏÒÍÙ, ÄÁÎÎÙÅ ÎÁÍ × ÏÝÕÝÅÎÉÑÈ.ëÁÓÓÅÌÓ, ÷×ÅÄÅÎÉÅ × ÇÅÏÍÅÔÒÉÀ ÞÉÓÅÌ.áÒÎÏÌØÄ, ãÅ�ÎÙÅ ÄÒÏÂÉ.ûÁÆÁÒÅ×ÉÞ É âÏÒÅ×ÉÞ, �ÅÏÒÉÑ ÞÉÓÅÌ.ðÒÁÓÏÌÏ×, çÅÏÍÅÔÒÉÑ ìÏÂÁÞÅ×ÓËÏÇÏ.óÏ×ÅÔÕÀ �ÏÓÍÏÔÒÅÔØ ËÒÁÓÉ×ÙÅ ËÁÒÔÉÎËÉ ×Ï ×ÔÏÒÏÍ ÆÁÊÌÅ. ÷ÔÏÒÏÊ ÆÁÊÌ { ÜÔÏ ÎÁÛ îéóÇÌÁÚÁÍÉ ÓÔÕÄÅÎÔÏ×.úÁÄÁÞÁ 1. ðÕÓÔØ ! { ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÏÅ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ. ðÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÂÅÓËÏÎÅÞ-ÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ �ÅÌÙÈ �ÁÒ (pn; qn), qn > 0 ×Ù�ÏÌÎÑÅÔÓÑ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï j! � pn=qnj < 1=qn3. äÏËÁÚÁÔØ,ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ! ÉÒÒÁ�ÉÏÎÁÌØÎÏ.úÁÄÁÞÁ 2. ðÕÓÔØ Z2 { ÒÅÛÅÔËÁ ÎÁ �ÌÏÓËÏÓÔÉ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ �ÒÑÍÕÀ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ 0 Ó ÒÁ�É-ÏÎÁÌØÎÙÍ ÎÁËÌÏÎÏÍ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ �ÒÏÅË�ÉÑ ÎÁÛÅÊ ÒÅÛÅÔËÉ ÎÁ ÕËÁÚÁÎÎÕÀ �ÒÑÍÕÀ Ñ×ÌÑÅÔÓÑÒÅÛÅÔËÏÊ ÎÁ ÎÅÊ. ÷ÅÒÎÏ ÌÉ ÜÔÏ ÄÌÑ �ÒÑÍÙÈ Ó ÉÒÒÁ�ÉÏÎÁÌØÎÙÍ ÎÁËÌÏÎÏÍ?úÁÄÁÞÁ 3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÌÏÝÁÄØ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ, �ÏÓÔÒÏÅÎÎÏÇÏ ÎÁ ÌÀÂÏÍ ÂÁÚÉÓÅ ÒÅ-ÛÅÔËÉ Z2 ÒÁ×ÎÁ 1. óÆÏÒÍÕÌÉÒÕÊÔÅ É ÄÏËÁÖÉÔÅ ÏÂÒÁÔÎÏÅ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ.úÁÄÁÞÁ 4. òÁÓÍÏÔÒÉÍ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ � < (p3)�1. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÂÉÎÁÒÎÁÑË×ÁÄÒÁÔÉÞÎÁÑ ÆÏÒÍÁ ÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÏÇÏ ÄÉÓËÒÉÍÉÎÁÎÔÁ Ó ÞÉÓÌÏÍ íÁÒËÏ×Á, ÒÁ×ÎÙÍ �.úÁÄÁÞÁ 5. îÁÊÔÉ ÞÉÓÌÏ íÁÒËÏ×Á ÄÌÑ ÆÏÒÍÙ X2 � DY 2 Ó ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÍ D, Ó×ÏÂÏÄÎÙÍ ÏÔË×ÁÄÒÁÔÏ×.úÁÄÁÞÁ 6. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ íÁÒËÏ×Á ÎÅ ÍÅÎÑÅÔÓÑ �ÒÉ �ÅÌÏÞÉÓÌÅÎÎÏÊ ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÕÎÉÍÏÄÕ-ÌÑÒÎÏÊ ÚÁÍÅÎÙ �ÅÒÅÍÅÎÎÙÈ, Á ÔÁËÖÅ �ÒÉ Ï�ÅÒÁ�ÉÉ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ ÆÏÒÍÙ ÎÁ ÞÉÓÌÏ.úÁÄÁÞÁ 7. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÄÅÒÅ×Ï ÔÒÏÅË íÁÒËÏ×Á (ÓÍ ËÒÁÓÉ×ÙÊ ÒÉÓÕÎÏË × ÆÁÊÌÅ ÒÉÓÕÎËÉ).÷ÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ × ÔÒÏÊËÅ, ÉÍÅÀÝÅÊ ÒÏ×ÎÏ ÔÒÅÈ ÓÏÓÅÄÅÊ, ×ÓÅ ÞÉÓÌÁ ×ÚÁÉÍÎÏ �ÒÏÓÔÙ? �Ï�ÁÒÎÏ×ÚÁÉÍÎÏ �ÒÏÓÔÙ? äÏËÁÚÁÔØ ÉÌÉ ÕËÁÚÁÔØ ËÏÎÔÒ-�ÒÉÍÅÒ.úÁÄÁÞÁ 8. ÷ÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÞÉÓÌÏ æÉÂÏÎÁÞÞÉ (1; 1; 2; 3; 5; 8 : : :) ×ÓÔÒÅÞÁÅÔÓÑ ÈÏÔÑ ÂÙ ×ÏÄÎÏÊ ÔÒÏÊËÅ íÁÒËÏ×Á. �ÏÔ ÖÅ ×Ï�ÒÏÓ �ÒÏ ÞÉÓÌÁ æÉÂÏÎÁÞÞÉ Ó ÎÅÞÅÔÎÙÍÉ ÎÏÍÅÒÁÍÉ.úÁÄÁÞÁ 9-10. ðÏÓÔÒÏÉÔØ ÌÏÍÁÎÕÀ íÁÒËÏ×Á ÄÌÑ Ë×ÁÄÒÁÔÉÞÎÏÊ ÆÏÒÍÙ X2+XY � Y 2, ÚÁÄÁÎ-ÎÏÊ × ÂÁÚÉÓÅ (1; 0); (0; 1) ÒÅÛÅÔËÉ, ÕËÁÚÁÔØ ËÁËÏÊ ÎÉÂÕÄØ �ÒÉ×ÅÄÅÎÎÙÊ ÂÁÚÉÓ íÁÒËÏ×Á A0; A�1,ÁÓÓÏ�ÉÉÒÏ×ÁÎÎÙÊ Ó ÜÔÏÊ ÌÏÍÁÎÏÊ, É ÎÁÊÔÉ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ × ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÕÀ ÄÒÏÂØ ËÏÒÎÅÊ ÎÁÛÅÊÆÏÒÍÙ × ÜÔÏÍ ÂÁÚÉÓÅ.


