
Ëèñòîê 1.

1. Äîêàçàòü, ÷òî áîðåëåâñêàÿ σ-àëãåáðà ïëîñêîñòè ïîðîæäàåòñÿ çàìêíóòûìè ïðàâèëüíû-

ìè òðåóãîëüíèêàìè.

2. Äîêàçàòü, ÷òî áîðåëåâñêàÿ σ-àëãåáðà ïëîñêîñòè íå ïîðîæäàåòñÿ ïàðàáîëàìè.

3. Äîêàçàòü, ÷òî ñîâîêóïíîñòü ïåðåñå÷åíèé áîðåëåâñêèõ ïîäìíîæåñòâ ïëîñêîñòè ñ ïðÿìîé

åñòü â òî÷íîñòè áîðåëåâñêàÿ σ-àëãåáðà ïðÿìîé.

4. Ïðèâåñòè ïðèìåð áîðåëåâñêîãî ìíîæåñòâà, êîòîðîå íå ÿâëÿåòñÿ ñ÷åòíûì îáúåäèíåíèåì

çàìêíóòûõ ìíîæåñòâ.

5. Ïóñòü An � ïîñëåäîâàòåëüíîñòü ìíîæåñòâ èç σ-àëãåáðû A. Äîêàçàòü, ÷òî â A âõîäèò

ìíîæåñòâî âñåõ òî÷åê, ïðèíàäëåæàùèõ áåñêîíå÷íî ìíîãèì An.

6. Äîêàçàòü, ÷òî äëÿ êàæäîãî q ∈ (0, 1) â [0, 1] × [0, 1] åñòü êîìïàêò ëåáåãîâñêîé ìåðû q,
íå èìåþùèé âíóòðåííèõ òî÷åê.

7. Ïóñòü A � ìíîæåñòâî ïîëîæèòåëüíîé ìåðû Ëåáåãà íà ïðÿìîé. Äîêàçàòü, ÷òî ìíîæå-

ñòâî ðàçíîñòåé A−A = {a1 − a2 : a1, a2 ∈ A} ñîäåðæèò èíòåðâàë.

8. Ïîñòðîèòü èçìåðèìîå ïî Ëåáåãó ìíîæåñòâî íà ïëîñêîñòè ñ íåèçìåðèìûìè ïðîåêöèÿìè

íà êîîðäèíàòíûå îñè.

9. Äîêàçàòü, ÷òî åñëè äâå áîðåëåâñêèå ìåðû íà [0, 1] èìåþò ðàâíûå çíà÷åíèÿ íà âñåõ

îòðåçêàõ, òî îíè ðàâíû.

10. Ïðèâåñòè ïðèìåð äâóõ ðàçëè÷íûõ âåðîÿòíîñòíûõ ìåð íà σ-àëãåáðå, çíà÷åíèÿ êîòîðûõ
ñîâïàäàþò íà íåêîòîðîì êëàññå ìíîæåñòâ, ïîðîæäàþùèõ ýòó σ-àëãåáðó.
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