
Ìàòåìàòè÷åñêàÿ òåîðèÿ èãð:

Äîìàøíåå çàäàíèå �1

1. Ñôîðìóëèðóéòå è äîêàæèòå òåîðåìó Áðàóýðà î íåïîäâèæíîé òî÷êå äëÿ

îòðåçêà.

2. Ñôîðìóëèðóéòå è äîêàæèòå òåîðåìó Áðàóýðà î íåïîäâèæíîé òî÷êå äëÿ

êâàäðàòà (ïîäñêàçêà: Ï1).

3. Ïóñòü f � íåïðåðûâíîå îòîáðàæåíèå îòðåçêà [a, b] íà ñåáÿ. Äîêàæèòå, ÷òî

òîãäà îòîáðàæåíèå g = f 2 (êîìïîçèöèÿ îòîáðàæåíèÿ f ñ ñàìèì ñîáîé)

èìååò ïî êðàéíåé ìåðå äâå íåïîäâèæíûõ òî÷êè. Âåðíî ëè ýòî, åñëè f

îòîáðàæàåò îòðåçîê [a, b] â ñåáÿ, íî íå íà ñåáÿ?

4. Ñôîðìóëèðóéòå è äîêàæèòå ëåììó Øïåðíåðà äëÿ îòðåçêà è òðåóãîëüíè-

êà.

5. Äîêàæèòå òåîðåìó Áðàóýðà î íåïîäâèæíîé òî÷êå, èñïîëüçóÿ ëåììóØïåð-

íåðà

6. Ñôîðìóëèðóéòå è äîêàæèòå äâîéñòâåííóþ ëåììó Øïåðíåðà äëÿ òðå-

óãîëüíèêà (ñì. Ï2)

7. Äëÿ òðåóãîëüíèêà ñôîðìóëèðóéòå äâîéñòâåííóþ ëåììó Øïåðíåðà è âû-

âåäèòå åå èç ëåììû Øïåðíåðà.

8. Äîêàçàòü ëåììó èç Ï2 î òîì, ÷òî ñóùåñòâóåò ñêîëü óãîäíî ìåëêàÿ òðèàí-

ãóëÿöèÿ, â âåðøèíå òðåóãîëüíèêîâ êîòîðîé ìîæíî ðàññòàâèòü A,B,C äëÿ

ïðîèçâîëüíîãî ìíîãîóãîëüíèêà.

9. Ïðèâåñòè íàáðîñîê äîêàçàòåëüñòâà òåîðåìû î ñïðàâåäëèâîì ðàçðåçàíèè

òîðòà.

10. Ïðèâåñòè íàáðîñîê äîêàçàòåëüñòâà òåîðåìû î ñïðàâåäëèâîì ðàñïðåäåëå-

íèè àðåíäíîé ïëàòû.

11. Ïðèâåñòè ïîäðîáíîå äîêàçàòåëüñòâî óòâåðæäåíèÿ î ïðåäåëüíîì ïåðåõîäå

â Ï2.
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