
Ëèñòîê 2.

1. Ïðèâåñòè ïðèìåð íåáîðåëåâñêîé ôóíêöèè f íà îòðåçêå, äëÿ êîòîðîé âñå ìíîæåñòâà

f�1(c) áîðåëåâñêèå.
2. Ïðèâåñòè ïðèìåð äâóõ èçìåðèìûõ ïî Ëåáåãó ôóíêöèé íà îòðåçêå, êîìïîçèöèÿ êîòîðûõ

íåèçìåðèìà.

3. Ôóíêöèÿ f èçìåðèìà ïî Ëåáåãó íà îòðåçêå [0; 1], ôóíêöèÿ g : [0; 1] ! [0; 1] íåïðåðûâíà.
Âåðíî ëè, ÷òî èçìåðèìà êîìïîçèöèÿ f � g?
4. Âûÿñíèòü, ïðè êàêèõ � è � ôóíêöèÿ (sinx)�x� èíòåãðèðóåìà ïî Ëåáåãó íà [0; 1].
5. Ïðè êàêèõ � ôóíêöèÿ jxj� èíòåãðèðóåìà ïî øàðó ñ öåíòðîì â íóëå â Rn?

6. Èçìåðèìûå ïî Ëåáåãó ôóíêöèè fn � 0 íà îòðåçêå ñõîäÿòñÿ ïî÷òè âñþäó ê íóëþ. Âåðíî
ëè, ÷òî èíòåãðàëû îò fne

�fn ñòðåìÿòñÿ ê íóëþ?

7. Âû÷èñëèòü ïðåäåë
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8. Ôóíêöèÿ f íà [0; 1] � [0; 1] òàêîâà, ÷òî âñå ôóíêöèè x 7! f(x; t) èíòåãðèðóåìû, à âñå

ôóíêöèè t 7! f(x; t) íåïðåðûâíû. Äîêàçàòü, ÷òî ôóíêöèÿ

t 7!
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ÿâëÿåòñÿ áîðåëåâñêîé.

9. Íåïðåðûâíûå ôóíêöèè fn íà îòðåçêå ñõîäÿòñÿ ïîòî÷å÷íî ê íóëþ, à èíòåãðàëû îò f2n
ðàâíîìåðíî îãðàíè÷åíû. Äîêàçàòü, ÷òî èíòåãðàëû îò fn ñòðåìÿòñÿ ê íóëþ.

10. Äîêàçàòü, ÷òî åñëè äâå âåðîÿòíîñòíûå áîðåëåâñêèå ìåðû íà ïðÿìîé ïðèïèñûâàþò

ðàâíûå èíòåãðàëû êàæäîé îãðàíè÷åííîé íåïðåðûâíîé ôóíêöèè, òî îíè ðàâíû.
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