
ÒÔÊÏ, ñåìèíàð 7, äîïîëíèòåëüíûå çàäà÷è

1. Ïóñòü U = {z ∈ U : |z| < 1}� åäèíè÷íûé êðóã. Ñóùåñòâóåò ëè ãîëî-
ìîðôíîå îòîáðàæåíèå f : U → U , äëÿ êîòîðîãî f(0) = 1

2
è f(1

2
) = 7

8
?

2. Ïóñòü a < b < c < d�äåéñòâèòåëüíûå ÷èñëà. Îïèøèòå âîçìîæíî
òî÷íåå îòîáðàæåíèå âåðõíåé ïîëóïëîñêîñòè ñ ïîìîùüþ ôóíêöèè

z 7→
∫

dz√
(z − a)(z − b)(z − c)(z − d)

.

3. Ïîñòðîéòå êîíôîðìíîå îòîáðàæåíèå âåðõíåé ïîëóïëîñêîñòè íà êàêîé-
íèáóäü ðàâíîñòîðîííèé òðåóãîëüíèê.

4. Êîëüöîì áóäåì íàçûâàòü îáëàñòü âèäà U = {z : a < |z| < b}, ãäå
0 < a < b < +∞. Ïîêàæèòå, ÷òî äâà êîëüöà êîíôîðìíî èçîìîðôíû
òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà îíè ïîäîáíû.

5. Ñóùåñòâóåò ëè òàêîå êîíôîðìíîå îòîáðàæåíèå ìåæäó âíóòðåííîñòüþ
êâàäðàòà è âíóòðåííîñòüþ ïðÿìîóãîëüíèêà ñ îòíîøåíèåì ñòîðîí 1 : 2,
÷òî ïðè ñîîòâåòñòâèè ãðàíèö âåðøèíû ïåðåõîäÿò â âåðøèíû?

6. Àíàëîãè÷íûé âîïðîñ äëÿ ðàâíîñòîðîííåãî òðåóãîëüíèêà è ðàâíîáåä-
ðåííîãî ïðÿìîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà.

7. Ïóñòü A1A2 . . . An è B1B2 . . . Bn �äâà ïëîñêèõ ìíîãîóãîëüíèêà ñ ñîîò-
âåòñòâåííî ðàâíûìè óãëàìè (ò. å. ∠A1 = ∠B1,. . . , ∠An = ∠Bn). Ïîêàæè-
òå, ÷òî ñëåäóþùèå äâà óòâåðæäåíèÿ ðàâíîñèëüíû.

1) Ìåæäó âíóòðåííîñòÿìè ýòèõ ìíîãîóãîëüíèêîâ ñóùåñòâóåò òàêîé
êîíôîðìíûé èçîìîðôèçì, ÷òî ïðè ñîîòâåòñòâèè ãðàíèö âåðøèíû ïåðå-
õîäÿò â âåðøèíû.

2) Ìíîãîóãîëüíèêè ïîäîáíû.


