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Çàäà÷è êî òðåòüåìó çàíÿòèþ

Çàäà÷à 1. Âû÷èñëèòå äåéñòâèå îáðàçóþùèõ e, h, f àëãåáðû Ëè sl(2,R) â ïðåäñòàâ-
ëåíèè Dχ îñíîâíîé ñåðèè

Çàäà÷à 2. Äëÿ âñÿêîãî χ = (s ∈ C, ε = 0, 1) îòîæäåñòâèòå ïðåäñòàâëåíèå Dχ îñíîâ-
íîé ñåðèè ãðóïïû G = SL(2,R) c èíäóöèðîâàííûì ïðåäñòàâëåíèåì IndGB πχ. Çäåñü B
� ïîäãðóïïà âåðõíåòðåóãîëüíûõ ìàòðèö, πχ - îäíîìåðíîå ïðåäñòàâëåíèå B,

πχ

(
λ−1 α
0 λ

)
= |λ|s−1 sgnλε.

Çàäà÷à 3. Îòîæäåñòâèì îòêðûòûé åäèíè÷íûé äèñê D ñ îäíîðîäíûì ïðîñòðàíñòâîì
SU(1, 1)/U(1) ' SU(1, 1)/SO(2,R).

a) Îïèøèòå äåéñòâèå è îðáèòû ïîäãðóïïû äèàãîíàëüíûõ ìàòðèö

b) Îïèøèòå äåéñòâèå è îðáèòû ïîäãðóïï ìàòðèö âèäà

(
ch τ sh τ
sh τ ch τ

)
;

Çàäà÷à 4. Ïîêàæèòå, ÷òî

a) äåéñòâèå SU(1, 1) íà D ñîõðàíÿåò ìåòðèêó dzdz̄
(1−|z|2)2

= dx2+dy2

(1−x2−y2)2
;

b) äåéñòâèå SL(2,R) íà âåðõíåé ïîëóïëîñêîñòè H ñîõðàíÿåò ìåòðèêó dzdz̄
Im2 z

;

Çàäà÷à 5. Âû÷èñëèòå ðàññòîÿíèå îò íà÷àëà êîîðäèíàò äî òî÷êè (0, r) â ìåòðèêå
äèñêà Ïóàíêàðå

Çàäà÷à 6. Ïîêàæèòå, ÷òî èíòåðâàë I = (−1, 1) â äèñêå Ïóàíêàðå ÿâëÿåòñÿ îðáèòîé

ïîäãðóïïû SU(1, 1), ñîñòîÿùåé èç ìàòðèö âèäà A(τ) =

(
ch τ sh τ
sh τ ch τ

)
è τ ÿâëÿåòñÿ

íà íåì íàòóðàëüíûì ïàðàìåòðîì, ò.å., åñëè x = A(τ)y äëÿ äâóõ òî÷åê x, y ∈ I , òî
ðàññòîÿíèå ìåæäó x è y ðàâíî |τ |.


