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1. Íàéäèòå ïîëþñû, èõ ïîðÿäêè è âû÷åòû â íèõ 1-ôîðìû, ÿâëÿþùåéñÿ
ïîäíÿòèåì íà êðèâóþ y2 = x3 − x 1-ôîðìû dx/x îòíîñèòåëüíî ïðîåê-
òèðîâàíèÿ êðèâîé íà îñü x.

2. Ïóñòü p1, p2 ∈ CP 1 � ðàçëè÷íûå òî÷êè. Îïèøèòå âåêòîðíîå ïðîñòðàí-
ñòâî L(2 · p1 − p2) è íàéäèòå åãî ðàçìåðíîñòü l(2 · p1 − p2).

3. Ïðèìåíèâ òåîðåìó Ðèìàíà�Ðîõà ê äèâèçîðó 2K (�äâàæäû êàíîíè÷å-
ñêîìó�), ãäå K � êàíîíè÷åñêèé äâèâçîð, íàéäèòå ðàçìåðíîñòü ïðî-
ñòðàíñòâà ãîëîìîðôíûõ ñå÷åíèé ðàññëîåíèÿ (T∨)⊗2 (ïðîñòðàíñòâà ãî-
ëîìîðôíûõ êâàäðàòè÷íûõ äèôôåðåíöèàëîâ) íà ãëàäêîé êðèâîé ðîäà
g. Ïðèâåäèòå ïðèìåð ýôôåêòèâíîãî äèâèçîðà ñòåïåíè 4 íà êðèâîé ðî-
äà g = 2, íå ÿâëÿþùåãîñÿ äâàæäû êàíîíè÷åñêèì.

4. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáîé ïàðû ðàçëè÷íûõ òî÷åê p, q íà ýëëèïòè÷å-
ñêîé êðèâîé íà íåé ñóùåñòâóåò ìåðîìîðôàÿ ôóíêöèÿ ñ ïîëþñàìè ïåð-
âîãî ïîðÿäêà â ýòèõ òî÷êàõ, íå èìåþùàÿ äðóãèõ ïîëþñîâ. Ïðèâåäèòå
ïðèìåð ïàðû ðàçëè÷íûõ òî÷åê íà êðèâîé ðîäà 2, äëÿ êîòîðûõ ýòî íå
òàê.

5. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáîé òî÷êè p ãëàäêîé àëãåáðàè÷åñêîé êðèâîé C
íà C ñóùåñòâóåò ìåðîìîðôíûé äèôôåðåíöèàë ñ ïîëþñîì âòîðîãî ïî-
ðÿäêà â òî÷êå p, íå èìåþùèé äðóãèõ ïîëþñîâ.

6. Íàéäèòå ìíîæåñòâî òî÷åê Âåéåðøòðàññà íîðìàëèçàöèè ïëîñêîé êðè-
âîé x4 + xy + y4 = 0 è óêàæèòå èõ âåñà.

7. Óêàæèòå âñå âîçìîæíûå íàáîðû ëàêóí äëÿ òî÷åê ãëàäêèõ êðèâûõ ðî-
äà à) g = 3; á) g = 4. Äëÿ êàæäîãî íàáîðà ïðèâåäèòå ïðèìåð êðèâîé
è òî÷êè íà íåé ñ òàêèì íàáîðîì ëàêóí.
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