
Äâóäîëüíûå ãðàôû. Òåîðåìà Ôîðäà�Ôàëüêåðñîíà. Öåëî÷èñëåííûå ðåøåíèÿ.

(1) Âûâåäèòå èç òåîðåìû Ê¼íèãà òåîðåìó Õîëëà (òåîðåìó î ñâàäüáàõ): åñëè â
äâóäîëüíîì ãðàôå ñ ðàâíîìîùíûìè äîëÿìè äëÿ ëþáîãî ïîëîæèòåëüíîãî k
ëþáûå k ýëåìåíòîâ ïåðâîé èç äîëåé ñâÿçàíû ïî êðàéíåé ìåðå ñ k ýëåìåíòàìè
äðóãîé, òî âåðøèíû ðàçáèâàþòñÿ íà ïàðû ñìåæíûõ (ò.å., ñîåäèíåííûõ îäíèì
ðåáðîì).

(2) Ïî èíäèéñêèì òðàäèöèÿì êøàòðèé ìîæåò èìåòü òð¼õ æåí, à êàæäàÿ æåíùèíà
ëèøü îäíîãî ìóæà. Èçâåñòíî, ÷òî äëÿ ëþáîãî k ëþáûå k êøàòðèåâ ñèìïàòè-
çèðóþò õîòÿ áû 3k èíäèéñêèì æåíùèíàì. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî ïîæåíèòü
êàæäîãî êøàòðèÿ íà òð¼õ æåíùèíàõ, êîòîðûì îí ñèìïàòèçèðóåò.

(3) *Âûâåäèòå èç òåîðåìû Ê¼íèãà òåîðåìó Äèëóîðñà
Òåîðåìà Äèëóîðñà. Ìèíèìàëüíîå ÷èñëî öåïåé, êîòîðûå â ñîâîêóïíîñòè

ñîäåðæàò âñå ýëåìåíòû êîíå÷íîãî ÷àñòè÷íî óïîðÿäî÷åííîãî ìíîæåñòâà M,
ðàâíî ìàêñèìàëüíî âîçìîæíîìó ÷èñëó ýëåìåíòîâ â ïîäìíîæåñòâå A ìíîæå-
ñòâà M, ñîñòîÿùåì èç ïîïàðíî íåñðàâíèìûõ ýëåìåíòîâ (àíòèöåïåé).

(4) Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè 26 íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, ìåíüøèõ 50, îäíî îáÿçàòåëüíî
äåëèòñÿ íà äðóãîå.

(5) Âûâåäèòå èç òåîðåìû Äèëóîðñà òåîðåìó Ê¼íèãà
(6) Äâóäîëüíûé ãðàô (V1, V2) íàçûâàåòñÿ k-ðåãóëÿðíûì, åñëè êàæäàÿ âåðøèíà

èìååò ðîâíî k ñîñåäåé. Äîêàæèòå, ÷òî â ðåãóëÿðíîì ãðàôå ñóùåñòâóåò ñîâåð-
øåííîå ïàðîñî÷åòàíèå, ò.å., ïàðîñî÷åòàíèå, ïîêðûâàþùåå âñå âåðøèíû ïåðâîé
äîëè.

(7) *Ð¼áåðíî-õðîìàòè÷åñêîå ÷èñëî ãðàôà � ýòî íàèìåíüøåå ÷èñëî öâåòîâ, êîòî-
ðûìè ìîæíî ðàñêðàñèòü åãî ð¼áðà òàê, ÷òîáû ñìåæíûå ð¼áðà áûëè ðàçíîãî
öâåòà.
Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ äâóäîëüíîãî ãðàôà ð¼áåðíî-õðîìàòè÷åñêîå ÷èñëî ðàâíî

íàèáîëüøåé ñòåïåíè åãî âåðøèíû.
(8) Âûâåñòè òåîðåìó Ê¼íèãà èç òåîðåìû Ôîðäà�Ôàëüêåðñîíà.
(9) Ïðîâåðèòü öåëî÷èñëåííîñòü çàäà÷è ïîèñêà ìàêñèìàëüíîãî ïàðîñî÷åòàíèÿ , èñ-

ïîëüçóÿ óíèìîäóëÿðíîñòü ñîòâåòñòâóþùåé ìàòðèöû. Ñôîðìóëèðîâàòü äâîé-
ñòâåííóþ è ïîëó÷èòü îòñþäà òåîðåìó Ê¼íèãà.
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