
éÚÂÒÁÎÎÙÅ ÇÌÁ×Ù ÄÉÓËÒÅÔÎÏÊ ÍÁÔÅÍÁÔÉËÉ.

úÁÄÁÞÉ Ó ÚÁÎÑÔÉÑ 4.

1) ðÕÓÔØ p { ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ, Wn = FFn
p

p | ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÆÕÎËÃÉÊ ÏÔ
n ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ, Ô.Å. ÆÕÎËÃÉÊ f : Fn

p → Fp. ôÏÇÄÁ Wn ÜÔÏ pn-ÍÅÒÎÏÅ ÌÉ-
ÎÅÊÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ Fp. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ
� : Wn → Wn, ÓÏÐÏÓÔÁ×ÌÑÀÝÅÅ ËÁÖÄÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ f ∈ Wn ÎÏ×ÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ
�(f) : Fn

p → Fp, ÚÁÄÁ×ÁÅÍÕÀ ÆÏÒÍÕÌÏÊ

�(f)(x1; : : : ; xn) =
∑

0 ≤ k1 ≤ p− 1
· · ·

0 ≤ kn ≤ p− 1

f(k1; : : : ; kn)x
k1
1 : : : xkn

n :

Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÉ p = 2 � Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÉÎ×ÏÌÀÃÉÅÊ (Ô.Å. �2 = Id).
Â) ëÁË(ÐÒÉ p = 2) ÏÐÉÓÁÔØ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÎÙÅ ÆÕÎËÃÉÉ, Ô.Å. ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ �(f) =
f? óËÏÌØËÏ ÉÈ?
×) ëÁË(ÐÒÉ p = 2) ÏÐÉÓÁÔØ ÏÂÒÁÚ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ � + Id?
Ç) þÔÏ ÍÏÖÎÏ ÓËÁÚÁÔØ ÏÂ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÉ � ÐÒÉ p > 2? (ñ ÎÅ ÚÎÁÀ ÄÁÖÅ
ÎÁÍÅËÁ ÎÁ ÏÔ×ÅÔ...)

2) ïÂÏÓÎÏ×ÁÔØ ÓÌÅÄÕÀÝÉÊ ÓÐÏÓÏÂ ×ÙÞÉÓÌÅÎÉÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ öÅÇÁÌËÉ-
ÎÁ ÂÕÌÅ×ÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ f(x1; : : : ; xn). ÷ ÐÅÒ×ÙÊ ÓÔÏÌÂÅÃ ÍÁÔÒÉÃÙ X ÒÁÚÍÅ-
ÒÏÍ 2n×2n ×ÙÐÉÓÙ×ÁÀÔÓÑ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÆÕÎËÃÉÉ f ÐÒÉ ÌÅËÓÉËÏÇÒÁÆÉÞÅÓËÏÍ
ÕÐÏÒÑÄÏÞÅÎÉÉ ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ. ëÁÖÄÙÊ ÓÌÅÄÕÀÝÉÊ, k+1-ÙÊ ÓÔÏÌÂÅÃ ×ÙÞÉ-
ÓÌÑÅÔÓÑ ÐÏ k-ÏÍÕ ÓÔÏÌÂÃÕ ÐÏ ÓÌÅÄÕÀÝÅÊ ÆÏÒÍÕÌÅ:

Xi;k+1 = Xi;k +Xi+1;k; i = 1; : : : ; 2n − k:

(ôÅÍ ÓÁÍÙÍ ÍÙ ÚÁÐÏÌÎÑÅÍ ÔÏÌØËÏ ÞÁÓÔØ ÍÁÔÒÉÃÙ, ÌÅÖÁÝÕÀ ÎÅ ÎÉÖÅ
ÐÏÂÏÞÎÏÊ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ.) ðÏÓÌÅ ÚÁÐÏÌÎÅÎÉÑ ×ÓÅÈ ÓÔÏÌÂÃÏ× ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ
ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ öÅÇÁÌËÉÎÁ × ÌÅËÓÉËÏÇÒÁÆÉÞÅÓËÏÍ ÐÏÒÑÄËÅ ÓÞÉÔÙ×ÁÀÔÓÑ ÉÚ
ÐÅÒ×ÏÊ ÓÔÒÏËÉ.


