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úÁÄÁÎÉÑ Ó 4 ÚÁÎÑÔÉÑ.

(1) ðÕÓÔØ R | ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÅ (ËÏÍÍÕÔÁÔÉ×ÎÏÅ, ÁÓÓÏÃÉÁÔÉ×ÎÏÅ É Ó 1)
ËÏÌØÃÏ, M | ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÊ ÉÄÅÁÌ × ÎÅÍ. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅ-
ÓÔ×Ï S = R\M ÍÕÌØÔÉÐÌÉËÁÔÉ×ÎÏ ÚÁÍËÎÕÔÏ, ÐÒÉÞÅÍ × ËÏÌØÃÅ S−1R

ÉÍÅÅÔÓÑ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÙÊ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÊ ÉÄÅÁÌ.

(2) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁ ÐÒÏÅËÔÉ×ÎÏÍ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÉ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ÒÁÚ-
ÍÅÒÎÏÓÔÉ ÎÅÔ ÒÅÇÕÌÑÒÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ, ËÒÏÍÅ ËÏÎÓÔÁÎÔ.

(3) âÙ×ÁÀÔ ÌÉ × Pn ÁÆÆÉÎÎÙÅ ÏÔËÒÙÔÙÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Á, ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÁ-
ÝÉÅÓÑ ÎÉ × ËÁËÏÊ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÊ ÁÆÆÉÎÎÏÊ ËÁÒÔÅ An

i
= {(x0 : x1 :

: : : : xn) ; xi ̸= 0} ÎÉ ÐÒÉ ËÁËÏÍ ×ÙÂÏÒÅ ÐÒÏÅËÔÉ×ÎÙÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ?

(4) ðÒÑÍÁÑ AB ⊂ Pn ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ Ë ÇÉÐÅÒÐÏ×ÅÒÈÎÏ-
ÓÔÉ X ∈ Pn ( A ∈ X), ÚÁÄÁÎÎÏÊ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÍ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅÍ F (x0 : x1 :
: : : : xn) = 0, ÅÓÌÉ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ ÆÏÒÍÙ F ÎÁ ÐÒÑÍÕÀ AB ÉÍÅÅÔ ËÒÁÔ-
ÎÙÊ ËÏÒÅÎØ × ÔÏÞËÅ A. (åÓÌÉ ÔÏÞËÉ A É B ÉÍÅÀÔ, ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ,
ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ (a0 : a1 : : : : : an) É (b0 : b1 : : : : : bn), ÔÏ
ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ F ÎÁ AB Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÏÄÎÏÒÏÄÎÏÊ ÆÏÒÍÏÊ ÏÔ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ
ËÏÏÒÄÉÎÁÔ (s : t) ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ AB: F (sa0+tb0 : sa1+tb1 : : : : : san+tbn),
É ÚÎÁÞÅÎÉÅ t = 0 ÄÏÌÖÎÏ ÂÙÔØ ËÒÁÔÎÙÍ ËÏÒÎÅÍ ÜÔÏÊ ÆÏÒÍÙ.)

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÍÅÓÔÏ ÔÏÞÅË B ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ
AB ËÁÓÁÅÔÓÑ X × ÆÉËÓÉÒÏ×ÁÎÎÏÊ ÔÏÞËÅ A, ÌÉÂÏ ÓÏ×ÐÁÄÁÅÔ Ó Pn,
ÌÉÂÏ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔØÀ Pn−1 ⊂ Pn, ÎÁÚÙ×ÁÅÍÏÊ × ÜÔÏÍ ÓÌÕ-
ÞÁÅ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÊ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔØÀ. (÷ ÐÅÒ×ÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÔÏÞËÁ A ÎÁ-
ÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÏÓÏÂÏÊ, ×Ï ×ÔÏÒÏÍ | ÐÒÏÓÔÏÊ.) ëÁË × ÔÅÒÍÉÎÁÈ ÆÏÒÍÙ
F ÚÁÐÉÓÁÔØ ÕÓÌÏ×ÉÅ ÐÒÏÓÔÏÔÙ ÔÏÞËÉ É ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÊ ÇÉ-
ÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÉ?

(5) ïÓÔÁÀÔÓÑ ÞÁÓÔÉ (c) É (d) ÚÁÄÁÞÉ 1 ÉÚ ÐÏÚÁÐÒÏÛÌÏÇÏ ÓÐÉÓËÁ.


