
Ìåðà è èíòåãðàë: âîïðîñû ýêçàìåíà

1. Àëãåáðû è σ-àëãåáðû. Áîðåëåâñêàÿ σ-àëãåáðà. Áîðåëåâñêàÿ σ-àëãåáðà ïðÿìîé ïîðîæäàåòñÿ ëó÷àìè,
íî íå òî÷êàìè.
2. Àääèòèâíîñòü è ñ÷åòíàÿ àääèòèâíîñòü. Ïðèìåð àääèòèâíîé, íî íå ñ÷åòíî-àääèòèâíîé ôóíêöèè íà
àëãåáðå. Ðàâíîñèëüíîñòü ñ÷åòíîé àääèòèâíîñòè è íåïðåðûâíîñòè â íóëå äëÿ àääèòèâíîé ôóíêöèè íà
àëãåáðå.
3. Êîìïàêòíûå êëàññû ìíîæåñòâ. Êîìïàêòíîñòü êëàññà êîìïàêòíûõ ìíîæåñòâ. Ñ÷åòíàÿ àääèòèâíîñòü
àääèòèâíîé ôóíêöèè íà àëãåáðå, èìåþùåé êîìïàêòíûé ïðèáëèæàþùèé êëàññ. Ôîðìóëèðîâêà òåîðåìû
î ïðèáëèæåíèè êîìïàêòàìè äëÿ áîðåëåâñêèõ ìåð.
4. Âíåøíÿÿ ìåðà, ïîðîæäåííàÿ ñ÷åòíî-àääèòèâíîé ìåðîé íà àëãåáðå; åå ìîíîòîííîñòü è ñ÷åòíàÿ ïîëó-
àääèòèâíîñòü. Îïðåäåëåíèå èçìåðèìîñòè ïî Ëåáåãó.
5. Ôîðìóëèðîâêà òåîðåìû î âíåøíåé ìåðå íà êëàññå èçìåðèìûõ ìíîæåñòâ. Ïðèìåð Âèòàëè íåèçìåðè-
ìîãî ìíîæåñòâà.
6. Ïîñòðîåíèå êëàññè÷åñêîé ìåðû Ëåáåãà íà îòðåçêå è êóáå: îïðåäåëåíèå è ñóùåñòâîâàíèå. Ìåðà Ëåáåãà
íà âñåì ïðîñòðàíñòâå, åå èíâàðèàíòíîñòü ïðè ñäâèãàõ è ïîâîðîòàõ.
7. Èçìåðèìûå ôóíêöèè è èõ îñíîâíûå ñâîéñòâà (êîìïîçèöèè ñ áîðåëåâñêèìè, ñëîæåíèå, óìíîæåíèå,
ïðåäåëû). Èçìåðèìûå ôóíêöèè êàê ïðåäåëû ïðîñòûõ ôóíêöèé.
8. Òåîðåìà Åãîðîâà. Òåîðåìà Ëóçèíà (ôîðìóëèðîâêà).
9. Îïðåäåëåíèå èíòåãðàëà Ëåáåãà äëÿ ïðîñòûõ ôóíêöèé è îáùåå îïðåäåëåíèå. Íåðàâåíñòâî ×åáûø�åâà.
10. Ëèíåéíîñòü èíòåãðàëà Ëåáåãà (ôîðìóëèðîâêà). Àáñîëþòíàÿ íåïðåðûâíîñòü èíòåãðàëà Ëåáåãà.
11. Òåîðåìà Ëåáåãà î ìàæîðèðóåìîé ñõîäèìîñòè.
12. Òåîðåìà Áåïïî Ëåâè î ìîíîòîííîé ñõîäèìîñòè. Òåîðåìà Ôàòó. Êðèòåðèé èíòåãðèðóåìîñòè ïî Ëåáåãó
â òåðìèíàõ ìíîæåñòâ {|f | ≥ n}.
13. Ñâÿçü èíòåãðàëà Ëåáåãà ñ èíòåãðàëîì Ðèìàíà.
14. Íåðàâåíñòâî Éåíñåíà.
15. Íåðàâåíñòâà Ã�åëüäåðà, Êîøè�Áóíÿêîâñêîãî è Ìèíêîâñêîãî.
16. Îïðåäåëåíèå ïðîñòðàíñòâ Lp. Ïîëíîòà L1.
17. Ïðîèçâåäåíèå ìåð. Òåîðåìà î ìîíîòîííûõ êëàññàõ (ôîðìóëèðîâêà) è åå ïðèìåíåíèå ê îáîñíîâàíèþ
îïðåäåëåíèÿ ïðîèçâåäåíèÿ ìåð.
18. Òåîðåìà Ôóáèíè. Ñâåðòêà èíòåãðèðóåìûõ ôóíêöèé.
19. Îáðàç ìåðû ïðè îòîáðàæåíèè. Îáùàÿ ôîðìóëà çàìåíû ïåðåìåííûõ. Ôîðìóëà çàìåíû ïåðåìåííûõ
ïðè äèôôåîìîðôèçìàõ (ôîðìóëèðîâêà).
20. Îïðåäåëåíèå àáñîëþòíî íåïðåðûâíîé ôóíêöèè. Îïèñàíèå àáñîëþòíî íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé ÷å-
ðåç íåîïðåäåëåííûå èíòåãðàëû èíòåãðèðóåìûõ ôóíêöèé (äîêàçàòåëüñòâî àáñîëþòíîé íåïðåðûâíîñòè
èíòåãðàëà ïî âåðõíåìó ïðåäåëó). Òåîðåìà î äèôôåðåíöèðóåìîñòè ïî÷òè âñþäó è ôîðìóëà Íüþòîíà �
Ëåéáíèöà äëÿ àáñîëþòíî íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé (ôîðìóëèðîâêè). Âûâîä ôîðìóëû èíòåãðèðîâàíèÿ ïî
÷àñòÿì äëÿ àáñîëþòíî íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé.
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