
óÅÍÉÎÁÒ 51. ðÏ×ÅÒÈÎÏÓÔØ × E3 ÚÁÄÁÎÁ ÇÒÁÆÉËÏÍ z = f(x; y). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ×ÔÏÒÁÑ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÁÑÆÏÒÍÁ (Lx; x), ÇÄÅ L { ÜÔÏ Ï�ÅÒÁÔÏÒ ÆÏÒÍÙ, ×ÙÞÉÓÌÑÅÔÓÑ �Ï ÆÏÒÍÕÌÅ fxx2(dx)2+fyy2(dy)2+2fxydxdyp(1+fx2+fy2) .2. ðÒÏ×ÅÒÉÔØ, ÞÔÏ ËÏÍ�ÏÚÉ�ÉÑ Ó×ÑÚÎÏÓÔÉ ìÅ×É-þÉ×ÉÔÁ × E3 
 ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÙÍ �ÒÏÅËÔÉÒÏ×Á-ÎÉÅÍ ÎÁ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÅ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï Ï�ÒÅÄÅÌÑÅÔ Ó×ÑÚÎÏÓÔØ ìÅ×É-þÉ×ÉÔÁ ÎÁ ÇÌÁÄËÏÊ �Ï×ÅÒÈÎÏÓÔÉ× E3.3. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÎÁ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÏÊ �ÒÑÍÏÊ E1 Ó×ÑÚÎÏÓÔØ, ËÏÔÏÒÁÑ ÚÁÄÁÅÔÓÑ ÕÓÌÏ×ÉÅÍ r ��x ��x =1. �ÒÅÂÕÅÔÓÑ �ÁÒÁÌÌÅÌØÎÏ �ÅÒÅÎÅÓÔÉ ×ÅËÔÏÒ �10 ��x ÉÚ ÔÏÞËÉ x = 0 × ÔÏÞËÕ x = 1 �Ï �ÕÔÉ Á)x = t, Â) x = t2.4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ×ÅËÔÏÒÎÏÅ �ÏÌÅ Y (t); Y (t0) = V , �ÁÒÁÌÌÅÌØÎÏÅ ×ÄÏÌØ ËÒÉ×ÏÊ 
(t), ÎÅÚÁ×ÉÓÉÔ ÏÔ �ÁÒÁÍÅÔÒÉÚÁ�ÉÉ ËÒÉ×ÏÊ.5. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÓÆÅÒÉÞÅÓËÉÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ×ÙÓÅËÁÅÍÙÊ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÍ ÏËÔÁÎÔÏÍ ÎÁ ÓÆÅÒÅÅÄÉÎÉÞÎÏÇÏ ÒÁÄÉÕÓÁ × E3 (�ÅÎÔÒ ÓÆÅÒÙ ÎÁÈÏÄÉÔÓÑ × ÎÁÞÁÌÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ). îÁ ËÁËÏÊ ÕÇÏÌ �Ï×ÅÒ-ÎÅÔÓÑ ×ÅËÔÏÒ, ÌÅÖÁÝÉÊ × ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÍ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å Ë óÅ×ÅÒÎÏÍÕ �ÏÌÀÓÕ, ÅÓÌÉ ÅÇÏ �ÁÒÁÌÌÅÌØÎÏ�ÅÒÅÎÅÓÔÉ ×ÄÏÌØ ÔÒÅÈ ÓÔÏÒÏÎ ÓÆÅÒÉÞÅÓËÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ?6. ïÂßÑÓÎÉÔÅ, ËÁË Ó �ÏÍÏÝØÀ �ÁÒÁÌÌÅÌØÎÏÇÏ �ÅÒÅÎÏÓÁ ÍÏÖÎÏ �ÒÏÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÒÏ×ÁÔØ ÌÀÂÏÊÔÅÎÚÏÒ, ÚÁÄÁÎÎÙÊ × ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÄÁÎÎÏÊ ÔÏÞËÉ, �Ï ÎÁ�ÒÁÌÅÎÉÀ ÌÀÂÏÇÏ ×ÅËÔÏÒÁ, �ÒÉÌÏÖÅÎÎÏÇÏË ÜÔÏÊ ÔÏÞËÅ (=×ÅËÔÏÒÁ ÉÚ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÇÏ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Á Ë ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÀ × ÜÔÏÊ ÔÏÞËÅ).7. ÷ÙÞÉÓÌÉÔÅ ÓÉÍ×ÏÌÙ ëÒÉÓÔÏÆÆÅÌÑ ÄÌÑ Ó×ÑÚÎÏÓÔÉ ì-þ ÎÁ Å×ËÌÉÄÏ×ÏÊ �ÌÏÓËÏÓÔÉ × �ÏÌÑÒ-ÎÏÊ ÓÉÓÔÅÍÙ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ É �ÏÊÍÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÎÉ ÎÅ Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ ÔÅÎÚÏÒÁ.8. éÚÍÅÎÉÔÓÑ ÌÉ Ó×ÑÚÎÏÓÔØ ì-þ, ÅÓÌÉ ÍÅÔÒÉËÕ ÎÁ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÉ ÕÍÎÏÖÉÔØ ÎÁ 10?9. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÎÁ ×ÅÒÈÎÅÊ �ÏÌÕ�ÌÏÓËÏÓÔÉ ðÕÁÎËÁÒÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, Ä×Å ×ÅÒÛÉÎÙ ËÏÔÏÒÏÇÏÌÅÖÁÔ ÎÁ ÁÂÓÏÌÀÔÅ, Á ÕÇÏÌ �ÒÉ ÔÒÅÔØÅÊ ËÏÎÅÞÎÏÊ ×ÅÒÛÉÎÅ ÒÁ×ÅÎ �. äÏËÁÚÁÔØ,ÞÔÏ:Á) ×ÓÅ ÔÁËÉÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ ÒÁ×ÎÙ;Â) �ÌÏÝÁÄØ ÌÀÂÏÇÏ ÔÁËÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁ×ÎÁ � � �.10�. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ �ÌÏÝÁÄØ ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁ×ÎÁ � ÍÉÎÕÓ ÓÕÍÍÁ ÅÇÏ ×ÎÕ-ÔÒÅÎÎÉÈ ÕÇÌÏ×.11. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÎÁ ÍÁÔÒÉÞÎÏÊ ÇÒÕ��Å ìÉ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÁÑ Ó×ÑÚÎÏÓÔØ r, ÔÁËÁÑ,ÞÔÏ rX = 0 ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÌÅ×ÏÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÎÏÇÏ ×ÅËÔÏÒÎÏÇÏ �ÏÌÑ X ÎÁ ÇÒÕ��Å.12��. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ Ó×ÑÚÎÏÓÔØ, Ï ËÏÔÏÒÏÊ ÉÄÅÔ ÒÅÞØ × ÚÁÄÁÞÅ 11, ÎÅ ÉÍÅÅÔ ËÒÕÞÅÎÉÑ ÔÏÇÄÁ ÉÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÅÍÁÑ ÇÒÕ��Á ìÉ ÁÂÅÌÅ×Á.


