
çÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ××ÅÄÅÎÉÅ × ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÕÀ
ÇÅÏÍÅÔÒÉÀ. ïÓÅÎØ 2023Ç

òÅÛÅÎÉÑ ÜÔÉÈ ÚÁÄÁÞ ÂÕÄÕÔ ÏÂÓÕÖÄÁÔØÓÑ ÎÁ ÓÌÅÄÕÀÝÅÍ ÚÁÎÑÔÉÉ. ÷ÎÑÔ-
ÎÏ ÚÁÐÉÓÁÎÎÙÅ (Á ÌÕÞÛÅ ÚÁÔÅÈÁÎÎÙÅ) ÒÅÛÅÎÉÑ ÍÏÖÎÏ ÐÒÉÓÙÌÁÔØ ÎÁ ÐÏ-
ÞÔÕ alggem23@gmail.com, ÖÅÌÁÔÅÌØÎÏ ÄÏ 24:00 ÓÕÂÂÏÔÙ ÐÅÒÅÄ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ
ÚÁÎÑÔÉÅÍ.

úÁÄÁÎÉÑ Ó 10 ÚÁÎÑÔÉÑ.

(1) îÁ ÚÁÎÑÔÉÉ ÍÙ ÄÏËÁÚÁÌÉ, ÞÔÏ ÉÚ ÔÏÞËÉ ×ÎÅ ÐÌÏÓËÏÊ ËÕÂÉËÉ Ë ÎÅÊ
ÍÏÖÎÏ ÐÒÏ×ÅÓÔÉ 6 ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ. ðÏÄÂÅÒÉÔÅ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÕÀ ËÕÂÉËÕ
×ÉÄÁ y2 = x(x − 1)(x − c) É ÔÏÞËÕ ×ÎÅ ÅÅ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ×ÓÅ ÜÔÉ 6
ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ ÍÏÖÎÏ ÂÙÌÏ Õ×ÉÄÅÔØ ÎÁ ÜÓËÉÚÅ ÇÒÁÆÉËÁ.

(2) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÐÅÒÁÔÏÒ ÐÏÌÑÒÉÚÁÃÉÉ Da =
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ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÐÒÏÅËÔÉ×ÎÙÈ ÚÁÍÅÎ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ (x0 : : : : : xn) ∈ Pn.

(3) Á) ðÕÓÔØ X | ËÕÂÉÞÅÓËÁÑ ÇÉÐÅÒÐÏ×ÅÒÈÎÏÓÔØ × Pn, ÔÏÞËÁ B ∈
X ÎÅÏÓÏÂÁ ÎÁ X, l | ÐÒÑÍÁÑ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ A É
ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÁÑ ËÕÂÉËÕ X × ÔÏÞËÁÈ B, C É D É Ë×ÁÄÒÉËÕ PAX ×
ÔÏÞËÁÈ A É B. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÐÒÑÍÁÑ l ÎÅ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÏÂÝÅÊ
ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÊ Ë X É ÅÅ ÐÏÌÑÒÅ PAX (ÎÁ ÚÁÎÑÔÉÉ ÏÂßÑÓÎÑÌÏÓØ,
ÐÏÞÅÍÕ Õ ÎÉÈ × ÔÏÞËÅ A ÄÏÌÖÎÁ ÂÙÔØ ÏÂÝÁÑ ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ), ÔÏ
ÌÉÂÏ A = C = D (Ô.Å. ÐÒÑÍÁÑ l ËÁÓÁÅÔÓÑ ËÕÂÉËÉ X × ÔÏÞËÅ
ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÅÅ Ó ÅÅ ÐÏÌÑÒÏÊ), ÌÉÂÏ ÖÅ ÔÏÞËÉ A, B, C É D ×ÓÅ
ÒÁÚÌÉÞÎÙ, É ÔÏÇÄÁ ÐÁÒÁ ÔÏÞÅË A É B ÇÁÒÍÏÎÉÞÅÓËÉ ÄÅÌÉÔ ÐÁÒÕ
ÔÏÞÅË C É D (Ô.Å. Ä×ÏÊÎÏÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ (A;B;C;D) = −1).

Â) ðÏÄÓËÁÚËÁ Ë ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÍÕ ÐÕÎËÔÕ. ó×ÅÄÉÔÅ ÚÁÄÁÞÕ Ë ÓÌÕÞÁÀ
ËÕÂÉËÉ × P1, ÐÏËÁÚÁ×, ÞÔÏ ×ÚÑÔÉÅ ÐÏÌÑÒÙ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏ×ÏÞÎÏ Ó
ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅÍ ÎÁ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï: ÅÓÌÉ X | ÇÉÐÅÒÐÏ×ÅÒÈ-
ÎÏÓÔØ × Pn, ÚÁÄÁÎÎÁÑ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÍ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅÍ F = 0, ÉÍÅÅÔÓÑ
ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï Pm ⊂ Pn, É Y = X ∩ Pm (ÜÔÏ ÇÉÐÅÒÐÏ×ÅÒÈ-
ÎÏÓÔØ × Pm, ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅÍ ËÏÔÏÒÏÊ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ ÆÏÒÍÙ
F ÎÁ Pm), É ÔÏÞËÁ A ∈ Pm, ÔÏ PAY = PAX ∩ Pm.



(4) ðÕÓÔØ X | ÇÉÐÅÒÐÏ×ÅÒÈÎÏÓÔØ × Pn, ÚÁÄÁÎÎÁÑ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÍ ÕÒÁ×-
ÎÅÎÉÅÍ F = 0 ÓÔÅÐÅÎÉ d, ÔÏÞËÁ B ∈ X ÎÅÏÓÏÂÁ ÎÁ X, É ÐÒÑÍÁÑ
AB ËÁÓÁÅÔÓÑ X × ÔÏÞËÅ B ÂÏÌÅÅ, ÞÅÍ Ä×ÕËÒÁÔÎÏ (Ô.Å. ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ
ÆÏÒÍÙ F ÎÁ ÜÔÕ ÐÒÑÍÕÀ ÉÍÅÅÔ × ÔÏÞËÅ B ËÏÒÅÎØ ËÒÁÔÎÏÓÔÉ ÂÏ-
ÌÅÅ Ä×ÕÈ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÏÇÄÁ ÐÒÑÍÁÑ AB ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ × ÐÏÌÑÒÎÏÊ
Ë×ÁÄÒÉËÅ PBd−2X.

(5) ðÕÓÔØ B | ÎÅÏÓÏÂÁÑ ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÇÉÂÁ ËÒÉ×ÏÊ X ⊂ P2 ÓÔÅÐÅÎÉ d. ðÏ-
ËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÌÑÒÎÁÑ ËÏÎÉËÁ PBd−2X ÒÁÓÐÁÄÁÅÔÓÑ × ÏÂßÅÄÉÎÅÎÉÅ
Ä×ÕÈ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÐÒÑÍÙÈ PBd−2X = TBX ∪ l, ÐÒÉÞÅÍ TBX ∩ l ̸= B.
(îÅÏÓÏÂÁÑ ÔÏÞËÁ ËÒÉ×ÏÊ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÔÏÞËÏÊ ÐÅÒÅÇÉÂÁ, ÅÓÌÉ ÏÇÒÁÎÉ-
ÞÅÎÉÅ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ ÜÔÏÊ ËÒÉ×ÏÊ ÎÁ ËÁÓÁÔÅÌØÎÕÀ ÉÍÅÅÔ × ÔÏÞËÅ ËÁÓÁ-
ÎÉÑ ËÏÒÅÎØ ËÒÁÔÎÏÓÔÉ ÂÏÌÅÅ Ä×ÕÈ.)


