
Àëãåáðà, 2 êóðñ, ñîâáàê
Ïðîãðàììà ýêçàìåíà

çà îñåííèé ñåìåñòð 2023/24

Íèæå ïðèâåäåí ñïèñîê òåì, êîòîðûå íàäî çíàòü ê ýêçàìåíó; ôîð-

ìóëèðîâêè âîïðîñîâ â áèëåòàõ íå áóäóò âûõîäèòü çà åãî ðàìêè, íî íå

îáÿçàòåëüíî áóäóò äîñëîâíî ñîâïàäàòü ñ çàïèñàííûìè â ïï. 1�20 íèæå.

Êðîìå òîåðåòè÷åñêèõ âîïðîñîâ, â êàæäîì áèëåòå áóäåò çàäà÷à. Ýòè

çàäà÷è áóäóò ïîõîæè íà òå, ÷òî ðàçáèðàëèñü íà ñåìèíàðàõ.

1. Àëãîðèòì Åâêëèäà â Z.

2. Îñíîâíàÿ òåîðåìà àðèôìåòèêè â Z.

3. Êèòàéñêàÿ òåîðåìà îá îñòàòêàõ.

4. Êîììóòàòèâíûå êîëüöà, èäåàëû, ôàêòîðêîëüöà, ãîìîìîðôèçìû

êîëåö.

5. Ôàêòîðèàëüíûå êîëüöà. Âñÿêîå êîëüöî ãëàâíûõ èäåàëîâ ôàêòîðè-

àëüíî.

6. Åâêëèäîâû êîëüöà. Âñÿêîå åâêëèäîâî êîëüöî � êîëüöî ãëàâíûõ

èäåàëîâ. Ïðèìåðû åâêëèäîâûõ êîëåö.

7. Ôóíêöèÿ Ýéëåðà, ôîðìóëà äëÿ íåå.

8. Ïîëÿ. Õàðêòåðèñòèêà ïîëÿ. Ïîëå ÷àñòíûõ öåëîñòíîãî êîëüöà.

9. Êîëüöà ìíîãî÷ëåíîâ íàä ôàêòîðèàëäüíûìè êîëüöàìè: ëåììà Ãàóñ-

ñà.

10. Ôàêòîðàëüíîñòü êîëüöà ìíîãî÷ëåíîâ îò íåñêîëüêèõ ïåðåìåííûõ

íàä ïîëåì è íàä Z.

11. Îñíîâàíÿ òåîðåìà î ñèììåòðè÷åñêèõ ìíîã÷ëåíàõ.

12. Ñóùåñòâîâàíèå ðàñøèðåíèÿ ïîëÿ, â êîòîðîì äàííûé ìíîãî÷ëåí

èìååò êîðåíü.

13. Êîíå÷íûå è àëãåáðàè÷åñêèå ðàñøèðåíèÿ ïîëåé. Àëãåáðàè÷íîñòü

êîíå÷íûõ ðàñøèðåíèé. Ìèíèìàëüíûé ìíîãî÷ëåí ýëåìåíòà â àë-

ãåáðàè÷åñêîì ðàñøèðåíèè.

14. Ñóùåñòâîâàíèå àëãåáðàè÷åñêîãî çàìûêàíèÿ ïîëÿ (îïðåäåëåíèå è

ôîðìóëèðîâêà áåç äîêàçàòåëüñòâà).

15. Åäèíñòâåííîñòü àëãåáðàè÷åñêîãî çàìûêàíèÿ.

16. Êîíå÷íûå ïîëÿ (ñóùåñòâîâàíèå, åäèíñòâåííîñòü).
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17. Ìóëüòèïëèêàòèâíàÿ ãðóïïà êîíå÷íîãî ïîëÿ.

18. Ôîðìóëà äëÿ ñèìâîëà Ëåæàíäðà
(
−1
p

)
, ãäå p > 2�ïðîñòîå.

19. Ãðóïïû: îïðåäåëåíèå; ïîäãðóïïû; ïîðÿäîê ïîäãðóïïû äåëèò ïîðÿ-

äîê ãðóïïû.

20. Ãîìîìîðôèçìû ãðóïï. Íîðìàëüíûå ïîäãðóïïû. Ôàêòîðãðóïïû.
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