
óÅÍÉÎÁÒ 14 (ÇÏÔÏ×ÉÍÓÑ Ë ÉÀÎØÓËÏÍÕ ïçü)ðÒÏÉÚ×ÏÄÎÁÑ ×ÅËÔÏÒÎÏÇÏ �ÏÌÑ X × Rn × ÔÏÞËÅ p �Ï ÎÁ�ÒÁ×ÌÅÎÉÀ ×ÅËÔÏÒÁ v × ÜÔÏÊ ÔÏÞËÅ.ïÂÏÚÎÁÞÅÎÉÅ rvX(p).1. õÂÅÄÉÔÅÓØ, ÞÔÏ Õ�ÏÍÑÎÕÔÏÅ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÒÏ×ÁÎÉÅ ÏÂÌÁÄÁÅÔ �ÅÒÅÞÉÓÌÅÎÎÙÍÉ Ó×ÏÊÓÔ×ÁÍÉÓ×ÑÚÎÏÓÔÉ ìÅ×É-þÉ×ÉÔÁ × (Rn ; 
an):Á) rv(Y +X) = rvY +rvX;b) rvfX(p) = (rvf)X(p) + f(p)rvX;
) rv(X; Y ) = (rvX; Y ) + (X;rvY ).2. ÷ÙÞÉÓÌÉÔØ rvX, ÅÓÌÉ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ �ÏÌÑ X × R2 ÒÁ×ÎÙ x1x2; x22 , Á ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ×ÅËÔÏÒÁv × ÔÏÞËÅ (1; 0) ÒÁ×ÎÙ (0; 1).3. ðÕÓÔØ X { ÇÌÁÄËÏÅ ÅÄÉÎÉÞÎÏÅ ×ÅËÔÏÒÎÏÅ �ÏÌÅ, ÚÁÄÁÎÎÏÅ ÎÁ ÇÌÁÄËÏÊ ÇÉ�ÅÒ�Ï×ÅÒÈÎÏÓÔÉS � (Rn ; 
an). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ rvX?X(p) ÄÌÑ ×ÓÅÈ v 2 TpS, p 2 S.ï�ÅÒÁÔÏÒ ÆÏÒÍÙ L ÎÁ ÇÉ�ÅÒ�Ï×ÅÒÈÎÏÓÔÉ4. ÷ÙÞÉÓÌÉÔØ Ï�ÅÒÁÔÏÒ ÆÏÒÍÙ ÄÌÑ ÇÉ�ÅÒ�ÌÏÓËÏÓÔÉ X1 + 2X2 + 3X3 = 4 É ÄÌÑ �ÉÌÉÎÄÒÁX22 + 3X32 = 4.5. çÌÁÄËÁÑ ÇÉ�ÅÒ�Ï×ÅÒÈÎÏÓÔØ S ÚÁÄÁÎÁ × (Rn ; 
an) ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅÍ f = 0 É ÏÒÉÅÎÔÉÒÏ×ÁÎÁ ÅÄÉ-ÎÉÞÎÙÍ �ÏÌÅÍ ÎÏÒÍÁÌÅÊ N = rfjrf j . ÷ ÔÏÞËÅ p 2 S ×ÅËÔÏÒ N = en = (0; 0; : : : 1). îÁÊÔÉ ÍÁÔÒÉ�ÕÏ�ÅÒÁÔÏÒÁ ÆÏÒÍÙ × ÜÔÏÊ ÔÏÞËÅ × ÂÁÚÉÓÅ e1; e2; : : : ; e(n�1).6. ðÕÓÔØ S { ÇÌÁÄËÁÑ ÇÉ�ÅÒ�Ï×ÅÒÈÎÏÓÔØ × (Rn ; 
an), ÏÒÉÅÎÔÉÒÏ×ÁÎÎÁÑ ÅÄÉÎÉÞÎÙÍ �ÏÌÅÍÎÏÒÍÁÌÅÊ N , Á X; Y { ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ ×ÅËÔÏÒÎÙÅ �ÏÌÑ ÎÁ S. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ (rXY;N) = (rYX;N)× ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÅ ÎÁ S.7. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ × ÒÅÁÌÉÑÈ ÚÁÄÁÞÉ 6, �ÏÌÅ rXY �rYX ËÁÓÁÅÔÓÑ �Ï×ÅÒÈÎÏÓÔÉ S.óÁÍÏÓÔÏÑÔÅÌØÎÏ ×ÙÞÉÓÌÑÅÍ ÇÌÁ×ÎÙÅ ËÒÉ×ÉÚÎÙ É ëòé÷éúîõ çáõóóá�Ï×ÅÒÈÎÏÓÔÅÊ × ÔÒÅÈÍÅÒÎÏÍ Å×ËÌÉÄÏ×ÏÍ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å8. îÁÊÔÉ ÇÌÁ×ÎÙÅ ËÒÉ×ÉÚÎÙ (ÅÓÌÉ ÓÍÏÖÅÔÅ) É ËÒÉ×ÉÚÎÕ çÁÕÓÓÁ (ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ) �Ï×ÅÒÈÎÏÓÔÅÊ:X2 � Y 2 = Z, X2 + Y 2 = Z, X2 + Y 2 + 5Z2 = 1.


